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1. Rexiti diferencijalnu jednaqinu y′′ + y′ = sinx.

2. Na�i divergenciju, rotor i potencijal vektorskog poǉa ~A = (x2 + yz, 2yz + xz, y2 + xy).

3. Izraqunati integral
∫
γ
x dx+ y dy po krivoj γ : y =

√
x za 0 6 x 6 1.

4. Izraqunati integral
∫∫
S

(1− xz) dS, gde je S cilindar x2 + y2 = 1, 0 6 z 6 1.

5. Izraqunati
∫∫∫

V
dxdydz√
x2+y2

po lopti V : x2 + y2 + z2 6 1.

6. Na�i ono rexeǌe diferencijalne jednaqine ex+yy′′ = 1 koje zadovoǉava uslov limx→+∞ y(x) = 0.
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1. Rexiti diferencijalnu jednaqinu y′′ + y′ = cosx.

2. Na�i divergenciju, rotor i potencijal vektorskog poǉa ~A = (x2 + yz, z2 + xz, 2yz + xy).

3. Izraqunati integral
∫
γ
x dx+ y dy po krivoj γ : x =

√
y za 0 6 y 6 1.

4. Izraqunati integral
∫∫
S

(1− yz) dS, gde je S cilindar x2 + y2 = 1, 0 6 z 6 1.

5. Izraqunati
∫∫∫

V
dxdydz√
x2+y2

po lopti V : x2 + y2 + z2 6 1.

6. Na�i ono rexeǌe diferencijalne jednaqine ex+yy′′ = 1 koje zadovoǉava uslov limx→+∞ y(x) = 0.

Kratka rexeǌa
ne tvrdim da su bezgrexna

1. Grupa A. Kara-polinom je T (λ) = λ2+λ, nule su mu λ1= −1 i λ2=0, pa je homogeno rexeǌe yH = C1e
−x+C2.

Partikularno tra�imo u obliku yP = A cosx+B sinx i nalazimo yP = − sin x+cos x
2 . Opxte je y = yP + yH .

2. Grupa B. Raqunamo div ~A = ∆· ~A = 2x+2y i rot ~A = ∆× ~A = (0, 0, 0), pa postoji i potencijal U . Za ǌega va�i
U ′x = x2+yz ⇒ U = 1

3x
3+xyz+A(y, z), zatim U ′y = z2+xz ⇒ A = yz2+B(z), i najzad U ′z = 2yz+xy ⇒ B = const.

Dakle, U = 1
3x

2 + xyz + yz2 + const.

3. Grupa A. Kako je dy = dx
2
√
x
i y dy = 1

2 dx, tra�eni integral je I =
∫ 1

0
(x+ 1

2 ) dx = 1.

4. Grupa B. Povrx S parametrizujemo cilindriqnim koordinatama: (x, y, z) = (cosϕ, sinϕ, z) = ~σ(ϕ, z), gde je
0 6 ϕ 6 2π i 0 6 z 6 1 (pazite, r = 1). Po formuli je dS = |~σϕ′ × ~σz′| dϕdz = |(− sinϕ, cosϕ, 0)× (0, 0, 1)| dϕdz =

|(cosϕ, sinϕ, 0)| dϕdz = dϕdz. Tra�eni integral je I =
∫ 1

0
dz
∫ 2π

0
(1− z sinϕ) dϕ =

∫ 1

0
2π dz = 2π.

5. Grupa A. U sfernim koordinatama je x = r sin θ cosϕ, y = r sin θ sinϕ, z = r cos θ,
√
x2+y2 = r sin θ i dxdydz =

r2 sin θdrdθdϕ, pri qemu je 0 6 r 6 1, 0 6 θ 6 π i 0 6 ϕ 6 2π. Tra�eni integral je I =
∫ 1

0
dr
∫ π
0
dθ
∫ 2π

0
rdϕ = π2.

6. Grupa B. Smenom u = x+y i u′′ = y′′ jednaqina postaje autonomna: u′′ = e−u. Uvodimo funkciju z: u′ = z(u).
Tada je u′′ = z(u)z′(u) = e−u, xto integracijom daje z2 = C1 − 2e−u, tj. du

dx = u′ = ±
√
C1 − 2e−u. Ovde su

razdvojene promenǉive: dx = ±du/
√
C1 − 2e−u. Integracija daje ±x = 2√

C1
ln(
√
C1eu +

√
C1eu − 2) + const.

Rexavaǌem po u dobijamo opxte rexeǌe: u = 2 ln ch(C+Dx)

D
√
2

za neke konstante C i D.

Najzad, asimptotski je u ∼ 2(C +Dx− ln(D
√

2)) kada x→ +∞, a treba nam u = x+ y ∼ x, pa sledi D = 1
2

i C = ln(D
√

2) = − 1
2 ln 2. Nakon sre�ivaǌa konaqno dobijamo y = 2 ln

(
ex/2 + 1

2e
−x/2).


