MaremaTuka 3 - TMCMEHU €0 MCIUTA 11.7.2015.
I'pymna 1 - pemema
1. OnpenuTtu napTUKyJIapHO pellelme NudepeHnnjatHe jeTHadnte

y' 4+ 2y +y=cosx

KOj€e UCIYyHaBa yCJIOBe

y(0) =1, ¥(0)=3.

Pememe. IlaTta jenHaunHa je HEXOMOT€HA JIMHeAapHA NU(epEHIN]jaTHa
jemHAaYMHA APYTOr pena ca KOHCTAaHTHUM kKoedpunujentnma. Onrosapa-
jyha xoMorena jemnauumna riiacu

'+ 2y +y=0,

IOK je KapaKTepPUCTUYHA jeTHaunHa

A 4+224+1=0.

Pemema rapakTepuctuune jemnauuue cy \; = Ay = —1, omakiae modbu-
jamMo (yHIAMEHTAJHU CUCTEM DelIelHha XOMOI'eHe jeqHAUWHE KOjU YMHE
¢yurmmje y; = e ¥ u yp = xe ¥. (Crora je Ommre pelieme XOMOIEHE
jenHaunHe

—T

yn = (1 + cax)e

[TapTukynapuo pememe mojga3He HEXOMOTEHE jeTHAUNHE TPAKUMO Me-
TonoM Heonpebenmx koedumnujenara. Kaxo ce meHa neca crpara
MOKe HAIMCATU Y OOJIUKY

cosx = e [P, (x) cos(Bx) + Q(x) sin(Sx)]

3aa=0, =1, P,(z) =1, Q(zr) =0, u kako a + Ji = i Huje pememe
KapaKTepUCTUUHE jeJHaurHe, TO HAPTUKYJIAPHO PelleHne MOJa3He He-
XOMOT€HE jeIHaAUnHEe TPaKUMO y OOJIUKY

yp = e [Ry(x) cos(Bx) + Sk(x) sin(fx)],

rae je k = max{m,l} = 0. Ha ocHOBY mpeTxoqHOr cJieau

yp = Acosx + Bsinz,



rae cy A u B menosnare BpemHOCTU KOje Tpeba ompemutu. Jlako mo-
oujamo

y, = —Asinz + Bcos,

y, = —Acosx — Bsinw,
a HAKOH YBPIITABAHA Yp, ¥, U Y, Y HONA3HY jeIHAUMHY TOGUjaMO

—2Asinx + 2B cosx = cosz.

IIperxonny jemHaumHy 3a40BOJHABA]y KOHCTAHTE

1
A=0, B=-,
2
mna je
1,
= —sinx.
Yo =5
Ommre pememe Moja3He jeTHAUYNHE je
Y = Yn T Yp,
OTHOCHO
I
y=(c1+cox)e ™ + 5 sina. (1)
Omnasre je
/ s 1
Y =(—c1+cy—cx)e "+ 3 COS . (2)

1
Ako y (1) yBpcrumo ycaos y(0) =1, ay (2) ycaos 3/ (0) = o nobujamo

¢ =1, —c1 +cp =0,

OJaKJe cJjaenn

C120221,

Ia je TpayKeHO MapTUKYJApPHO pelleHe

1
y=(1+x)e "+ §sinx.

2. OppenuTu BEKTOPCKE JUHUjE€ BEKTOPCKOT MOJbA



A=2%— L;— k.
Iny
3aTuM OAPEIUTU MUBEPTEeHNNjy U POTOP MaTOr BEKTOPCKOT I0OJba Yy
rauku M (0, e, 0).
Pememe. Bexrtopcke nuHuMje moma A ompebyjemo u3 omrosapajyher
cucrteMa IU(epeHNnjaTHIX jeTHAYNHA § CUMETPUYHOM OOJIUKY

dx dy dz

2 1 e’
Iny
W3 jemnakoctu
dr  dy
x? 1
Iny

HaKOH I/IHTeraIlI/Ij € MMaMO

1
clzylny—y—ga

a M3 je THAKOCTU

dx dz
22 —ed’
HAKOH WHTerpaluje cJjena
1 n 1
Cy = —.
3e32 1

Huseprenrnuja y Tauku M(0,e,0) je

divA = Vo A= (ﬁ 9 2) . (xa,_;_egz)

Ox’ Oy’ 0z Iny
o, o( 1\ o, . \
- I (=37 =9 - z
e +8y lny>+8z( ) =2z + 1 3e
1
= {M<O’670)}:g_37

1ok je porop y rauku M (0, e, 0)
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3. N3pauynaru
/ 2% sin ydx + y cos zdy,
L

rae je L tpoyrao ca remennma A(l,1), B(2,2), C(2,3).
Pememe. Baxn

. I'puroBA
_ 2 _
I = /x smydm—i—ycosxdy—{ poprryTa }

— 0 2 &
= // [ (ycosx) “ oy (2” sin y)} dxdy
= — // (y sinz + x° cos y) dxdy

G

rae je G obnact omebhena Tpoyrsnom L. Kako je y = x jeqnauuna npase

kpo3 Tauke A u B, a y = 2r — 1 jemmauuna npase kpo3 tauke A u C,

Sr—1 .
TO Cy TPaHUIe x\l, y|" ", ma je

2x—1
I = /d:z:’/ ysm:z:+:c cosy)dy

/2 [smm ) }
= — Y + 2 siny
1 2 T

1 2 2
= —5/ (z + 1)’ sinzdz — / r?sin(2r — 1)dx = - - -
1 1

dx

5 7
= 6cos3 — ECOSQ— 5(3081 — 8sin3 +8sin2 + sin 1.

4. N3zpauynatu 3anpemuny tesa omebhenor noppumma x = 1+ 4/y? + 22
uxr=2.
Pememe. Tpaskeny 3anpeMuHy padyHaMoO Kao



2
I = ///dxdydz://dydz/
1+ y2+22

— // 2_ 1+\/m dydz_// y+z>dydz

Osme je ca T oszmauveno teso omebeno komycom z = 1+ /y?+ 22
“omo3mo”wu paBHU = 2 “0mo3ro”, mok je G yHyTpammocT (YRBYUY-
jyhm u rpanumy) npojekuuje mpeceka JaTOT KOHYCA U JaTe PDABHU HA
Oyz paBaH, 3a KOjy ce mobuja

G:y*+2°<1.

HpeJIaCKOM Ha IIOJIapHE KOOPpAMHATE

y=pcosp, z=psing,

obnact G TpanchopMUIIEMO Y 06JIACT

D:p*<1.

Jakobujan je J = p, a rpanune cy p|é, <p|§”. Hame je

2 1 T
[—// 1— - pdpdp = / dgp/ (1 —p)pdp =2 - 6= 3



