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1. Важно jе напоменути да jе потребно нацртати скицу површине... Облик jедначине дате
криве jе:
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Ако jе именилац квадратни трином ax2+bx+c препоручуjе се увођење линеарне смене:

x = t− b

2a
⇒ dx = dt

и у случаjу овог задатка спроведена jе смена x = t − 1 ⇒ t = x + 1 gde je dx = dt.
Тражена запремина износи:
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Коначно запремина jе jеднака:
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II начин:
Познатиjи jе са вежби и састоjи се у коришћењу парциjалне интеграциjе. Ако означимо
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Изаберимо за парциjалну интеграциjу следеће делове подинтегралне функциjе:
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У траженим границама важи:

2∫
0

dt(
t2 +

(√
2
)2)2 =

1(
2
√
2
)2 ( 1√

2
arctg

t√
2
+

t

t2 + 2

) ∣∣∣∣2
0

=

√
2

8
arctg

√
2 +

1

12

Оваj начин решавања експлицитно даjе вредност интеграла, за разлику од првог начина.
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, чиме би се потврдила jе-

днакост израза, где се резултат добиjен у тригонометриjском облику признаjе потпуно
равноправно. Тражена запремина jе jеднака:
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2. Тангента раван T криве z = f (x, y) у тачки A одређена jе са T = 〈A, grad (f)〉. Тачка
jе дата A (1,−1, 0), и потребно jе наћи:
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3. Област дефинисаности функциjе jе x > 0, y > 0 и 20− x > y.
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Slika 1: Oblast definisanosti funkcije u = 4 ln x+ 5 ln y + ln (20− x− y)

Израчунаjмо ∇ = 0. Kako je:
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Из услова ∇ = 0 следи:
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Добиjа се jедноставан линеарни систем jедначина:
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чиjа су решења y = 10 и x = 8. Могућа екстремна тачка jе A (8, 10). Да би потврдили
екстрем, неопходно jе испитати H (f)(A). Како jе:
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потребно jе израчунати:

∂2f

∂x2
= − 4

x2
− −1

(20− x− y)2
· (−1) = − 4

x2
− 1

(20− x− y)2
⇒
(
∂2f

∂x2

)
(A)

= − 5

16

∂2f

∂x∂y
= − −1

(20− x− y)2
· (−1) = − 1

(20− x− y)2
⇒
(
∂2f

∂x∂y

)
(A)

= −1

4

∂2f

∂y2
= − 5

y2
− −1

(20− x− y)2
· (−1) = − 5

y2
− 1

(20− x− y)2
⇒
(
∂2f

∂y2

)
(A)

= − 6

20
.

Тражена матрица jе jеднака:

H (f)A =

− 5

16
−1

4

−1

4
− 6

20

 = −1

4

54 1

1
6

5


Добиjена матрица jе позитивно дефинитна, jер jе:
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одакле jе H (f)A негативно дефинитна. У A (8, 10) дата функциjа има максимум.

4. Дата диференциjална jедначина се може на следећи начин довести до Бернулиjеве
диференциjалне jедначине:
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Добиjена jедначина jе Бернулиjева по x, односно добиjена jе jедначина облика:

x′ + p (y) · x = q (y)xα

за чиjе решавање се препоручуjе смена x = z
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1−α где jе z = z(y). У датом задатку jе:
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После смене дата диференциjална jедначина jеднака jе:
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Диференциjална jедначина коjа jе добиjена jе линеарна нехомеогена:
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Односно опште решење полазне диференциjалне jедначине jе:

x−2 = y (c+ ln y)
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)
тражено партикуларно решење.
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