Matematika 1

Zadaci

Sistemi linearnih jednacina

1. (Septembar 2012.) Resiti sistem linearnih jednacina

r+yt+z=a
z+(a+1)y+2z=2a
r+y+az=—a
diskusijom po realnom parametru a.

ResSenje: Zadatak ¢emo resiti primenom Kramerovog pravila.
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Diskusija po parametru a:

(a) Akojea#01ia#1, ondaje D # 0, pa sistem ima jedinstveno resenje:
D, a®+1 D, D, 2a

r= —-— = — = —_—= 1 2= — =

D a-1'Y"D " D a—1

(b) Ako jea=1, onda je D =01 D, # 0, pa je sistem nemogué.
(c) Ako je a = 0, onda je D = D, = D, = D, = 0, pa je sistem ili
neodredjen ili nemogué, $to proveravamo Gausovim metodom:

z+y+2z2=0
r+y+2=0
Tty =0.

Sistem je ekvivalentan sistemu



z+y=0
z =0,
pa ima beskonac¢no reSenja, koja su oblika
(z,y,2) = (t,—t,0), t€ R.

2. Resiti sistem linearnih jednacina

ar +y+ 2az = —1
3z + (a+2)y+62=1
(a+3)z+4y+8z=-2

diskusijom po realnom parametru a.
3. Resiti sistem linearnih jednacina

2ax + 4y + 2z =2
3x+(a—1)y+22=5
2x4+2y+32=6

diskusijom po realnom parametru a.
4. Primenim Gausovog metoda resiti sistem linearnih jednacina

r+y+224+3t—2u=-2
20 +y—4z—t+5u=2

r—y—14z — 11t + 16u = 10

T+ 5y — 22+ Tt+au=—1

diskusijom po realnom parametru a.
5. Primenim Gausovog metoda resiti sistem linearnih jednacina

T—2y+z2+3t—-2u=2

3 — by +52—2t+4u =3

r—y+3z—8t+8u=-1
Tr — 11y 4+ 13z — 12t + 4dau = —3

diskusijom po realnom parametru a.



6. Primenim Kroneker-Kapelijeve teoreme ispitati saglasnost sistema linearnih
jednacina
r—y+3z—t—2u=3
—2rx+y—22+2t—-3u=-2
r+y+z2+3t+2u=3
20 +y+2z+4t+au=2>
diskusijom po realnim parametrima a i b.
7. Resiti sistem linearnih jednacina
T+y+5z=-5
T—3z=2
3zt —y—2=-3

primenom matri¢ne jednacine.



