
Matematika 3 - drugi kolokvijum, smene 4 i 6, 10.1.2024.
Grupa 1

(Zadatak na temu gradiva Prvog kolokvijuma)
Na�i ono rexeǌe sistema diferencijalnih jednaqina

ẋ = −x+ 2y + 2024et
√
t, y = y(t)

ẏ = −2x+ 3y, x = x(t)

koje ispuǌava poqetne uslove x(0) = 1, y(0) = 0.

1. a) Izraqunati rad ravanskog vektorskog poǉa A⃗ = (y2, x) du� luka cik-
loide x = 1

2
(t− sin t), y = 1

2
(1− cos t) od taqke O(0, 0) do taqke M(π, 0).

b) Izraqunati cirkulaciju vektorskog poǉa A⃗ = (y, z, x) du� krive date
presekom povrxi x2 + y2 + z2 = 3 i x + y + z = 0 iznad ravni Oxy, u
pozitivnoj orijentaciji posmatrano ”s vrha” z−ose.

2. Izraqunati zapreminu tela ome�anog povrxima
x =

√
y2 + z2 i x = 2− y2 − z2.

3. Izraqunati ∫
T

(x2 + y2) dV,

gde je

T =
{
(x, y, z) : x2 + y2 + z2 ≥ 9, x2 + y2 + z2 ≤ 16, y ≥ 0, z ≥ 0, x ≥ y

}
.

4. Izraqunati ∫
Γ

z3 dS,

gde je Γ deo povrxi z =
√

x2 + y2 koji iseca povrx x2 + y2 − 2x = 0.

5. Izraqunati protok vektorskog poǉa

A⃗ =
x3

4
i⃗+

y3

4
j⃗ + z3 k⃗

kroz unutraxǌu stranu povrxi x2 + y2 + 4z2 + 4z = 0.

SRE�NO!!!



Matematika 3 - drugi kolokvijum, smene 4 i 6, 10.1.2024.
Grupa 2

(Zadatak na temu gradiva Prvog kolokvijuma)
Na�i ono rexeǌe sistema diferencijalnih jednaqina

ẋ = 3x− 2y, x = x(t)

ẏ = 2x− y + 2024et
√
t, y = y(t)

koje ispuǌava poqetne uslove x(0) = 1, y(0) = 0.

1. a) Izraqunati rad ravanskog vektorskog poǉa A⃗ = (y,−x2) du� luka
cikloide x = 1

4
(t− sin t), y = 1

4
(1−cos t) od taqke O(0, 0) do taqke M(π/2, 0).

b) Izraqunati cirkulaciju vektorskog poǉa A⃗ = (y, z, x) du� krive date
presekom povrxi x2 + y2 + z2 = 2 i x + y + z = 0 iznad ravni Oxy, u
pozitivnoj orijentaciji posmatrano ”s vrha” z−ose.

2. Izraqunati zapreminu tela ome�anog povrxima
y =

√
x2 + z2 i y = 2− x2 − z2.

3. Izraqunati ∫
T

(x2 + y2) dV,

gde je

T =
{
(x, y, z) : x2 + y2 + z2 ≥ 4, x2 + y2 + z2 ≤ 25, y ≥ 0, z ≥ 0, x ≥ y

}
.

4. Izraqunati ∫
Γ

z2 dS,

gde je Γ deo povrxi z =
√

x2 + y2 koji iseca povrx x2 + y2 − 2x = 0.

5. Izraqunati protok vektorskog poǉa

A⃗ =
x3

4
i⃗+

y3

4
j⃗ + z3 k⃗

kroz spoǉaxǌu stranu povrxi x2 + y2 + 4z2 + 4z = 0.

SRE�NO!!!


