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Detaljnije su reseni zadaci za 1. grupu.

1. Sistem najlakse reSsavamo najobi¢nijom eliminacijom: ako iz prve jednacine izrazimo
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i to uvrstimo u drugu, imamo
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(usput je neophodno prokomentarisati kako ova jednac¢ina po x nema resenja za 3+k—k? = 0,
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Dati sistem se sastoji od 3 jednacine u 2 nepoznate, tj. ima vise jednacina nego nepoznatih.
Kako je sistem od 2 nepoznate u opStem slu¢aju odredjen dvema jednacina, sistem poput
ovog moze biti salglasan samo ako tre¢a jednacina uklapa prve dve, tj. ako je vrednost k

takva da se dobijena resenja po x i y ukpalaju u 3. jednacinu:
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Dobijena kvadratna jednacina po k nema resenja (D = 3% —4-5-10 < 0), dakle realan pa-

rametar k sa trazenim svojstvom ne postoji.
U 2. grupi su samo zamenjena mesta 2. i 3. jednaéini i k£ je zamenjeno sa k 4+ 1. Odgovor

je, naravno, isti - takvo £ ne postoji.

2. Prava odredena tackom P (1,2,—1) i vektorom p’ = (0,—3,2) odnosno II = (P,p) ima

parametarski oblik:
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a)

Kako je vektor normale date ravni & = (5,—1,—2), iz @ - p = —1 # 0, zakljuCujemo da

postoji presek:
aNll={R}=5(1)—(2-3t)—2(—-142t)=2=t=3= R(1,-7,5)

Rastojanje se nalazi poznatom formulom:

SR=/(1— 07+ (~T+2)* + (51> = V2

Slika koja sledi pokazuje odnos izmedu tacaka i ravni, uz napomenu da tacka S ne pripada

ravni « §to se vidi unoSenjem koordinata tacke S u jednacinu ravni a. b)

II

Sy

S

[ )
| | /
R/
/
/
/
/
— /
€8 /
/
/

Slika 1: Rastojanje izmedu tacaka R i S.

Tacka S ne pripada pravoj p, jer joj prva koordinata nije 0. Jedna¢inu ravni 3 jednostavno
dobijamo jer f = (S, 5), ode je B = px @ Kako je S_})E = (1,—5,4) sledi:
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Jednacina ravni § jednaka je:

2x-0)+2(y+2)+3(z—1)=0=-22+2y+32+1=0



Ravni « i 8 se seku jer im vektori nisu kolinearni.
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Ako je x =t sledi da je z = —3 4+ 8t i y = 4 — 11¢, odnosno presec¢na prava ima jednacinu:
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Slika 2: Presecna prava je dobijena resavanjem sistema ¢ije su jednacine jednacine ravni o i 3.

U 2. grupi su samo zamenjena mesta x i z-koordinatama.

3. Domen date funkcije predstavljaju oni i samo oni realni brojevi x za koje je 23 (1 — z?) > 0,
0 < z® < 1, odnosno = € (0,1).

Nule funkcija bi bili oni realni brojevi  za koje je 23 (1 — 2®) > 1, odnosno nakom smene
t=x%t(1—1t)=1,t*—t+1=0, sto predstavlja kvadratnu jednac¢inu bez realnih resenja,
pa stoga data funkcija nema nula. Kako se za sve x iz domena vrednost z® (1 — z?) nalazi
izmedju 01 1 (proizvod dva realna broja koji pripadaju intervalu (0, 1)), to je vrednost date

funkcije, kao logaritam potonjeg izraza, uvek strogo manja od 0.

S obzirom na to da je domen ogranicen interval brojevne prave, funkcija nema ni horizon-

talnih ni kosih asimptota. Kandidati za eventualne vertikalne asimptote su krajevi domena.



0i1. Kako je

g (1) = Jim 2* (1) =0

pri cemu u oba slucaja dati izraz tezi nuli s desne strane, to je

xl_i)r& In (x3 (1 — x3)) = Zlﬂ?_ In (q:3 (1 — 1:3)) = tl—i}& Int = —o0,

funkcija ima dve vertikalne asimptote - pravu z = 0 i pravu x = 1.

Prvi izvod jednak je
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S obzirom na domen, izraz f'(x) je negativan/jednak 0/pozitivan onda i samo onda kada
je izraz 1 — 22 negativan/jednak 0/pozitivan, odnosno onda i samo onda kada je izraz 22>

veéi od 1/jednak 1/manji od 1. Drugim recima

fllx)>0&2c (0,%), flr)<0e e (%,1)

1
Sto znaci da se u x = % dostize lokalni maksimum (jasno je da ova vrednost jeste u

domenu). Drugi izvod,

() = 3(—62%) (x —a?) —3(1—22%) (1 —42%)  —1—2af

22 (1 — 23)? a2 (1—a23)?

je, s obzirom na domen, uvek negativan. Dakle, funkcija f”(z) je uvek konkavna i nema

prevoja.




U 2. grupi analiza tece potpuno analogno, pri ¢emu je jedina razlika u tome $to su domen, a
onda i grafik funkcijie, simetri¢ni u odnosu na nulu, tj. u odnosu na xr—osu i odgovarajuca

funkcija je parna (u 1. grupi nije ni parna ni neparna).
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4. a)
Hodograf vektor funkcije je:
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odakle sledi da je D7 = R. Za t = 0 dobijamo 7 (0) = M (0, 0,2). Potrebne vektore dobijamo
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Torzija je jednaka:
7(0) - (7(0) x 7 (0)
T(M)=

1 izraCunajmo prvo:
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i dobijamo:
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Konaéno je:
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b)
Kako je f (z) sloZena funkcija od funkcija h (z) = 2?1 g () = /1 + 2* dovoljno je razviti

funkciju g () u Maklorenov polinom 8 stepena jer je oblika:

(1+X)*= Xn: <(Z>X1'+Rn

1=0

odakle se dobija:

Konaéno je:

Resenje odgovarajuceg zadatka za 2. grupu tece potpuno analogno.
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