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Prvi kolokvijum iz Matematike 2

Grupa 1

1. Izraqunati I1 =

∫
dx

(1 +
√
x)2

.

2. Izraqunati I2 =

∫
x sinx

cos2 x
dx.

3. Izraqunati I3 =

∫ 0

− 1
2

x+ 1√
x2 − x

dx.

4. Na�i zapreminu tela nastalog rotacijom dela ravni ograniqenog parabolama y=x2−1 i y=3−x2 oko x-ose.

Rexe�a.

1. I1 =

[
x = t2

2x dx = dt

]
= 2

∫
t+ 1− 1

(t+ 1)2
dt = 2

∫
dt

1 + t
− 2

∫
dt

(1 + t)2
= 2 ln |1 + t|+ 2

1 + t
+ C

= 2 ln(1 +
√
x) +

2

1 +
√
x
+ C.

2. I2 =

[
u = x, dv = sinx cos2 x,

du = dx, v = 1/ cosx

]
=

x

cosx
−
∫

dx

cosx
· cosx
cosx

=
x

cosx
−
∫

d( sinx)

1− sin2 x

=
x

cosx
− ln

√
1 + sinx

1− sinx
+ C.

3. Odgovaraju�i neodre�eni integral je

1

2

∫
2x− 1 + 3√
x2 − x

dx =
1

2

∫
d(x2 − x)√
x2 − x

+
3

2

∫
dx√

(x− 1/2)2 − 1/4
=

1

2

√
x2 − x
1/2

+
3

2
ln(2x− 1 + 2

√
x2 − x) + C,

pa je

I3 =

(√
x2 − x+

3

2
ln(2x− 1 + 2

√
x2 − x)

) ∣∣∣∣0
−1/2

= −
√
3

2
− 3

2
ln(2−

√
3) ≈ 1, 10941.
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Prvi kolokvijum iz Matematike 2

Grupa 1

1. Izraqunati

∫ √
x dx

x2 + x− 2
.

2. Izraqunati

∫ π

0

sinx

2− sinx
dx.

3. Izraqunati

∫ +∞

0

x dx

(ex + e−x)2
.

4. Na�i povrxinu tela nastalog rotacijom dela ravni ograniqenog krivom y=cosx oko x-ose za −π2 6 x 6 π
2 .
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Grupa 1

1. Izraqunati

∫ √
x2 − x+ 3 dx. 2. Izraqunati

∫
dx

(2− cosx)2
. 3. Izraqunati

∫ e

1

ln2 x dx

(lnx+ 2)2
.

4 Na�i zapreminu tela nastalog rotacijom dela ravni ograniqenog krivom y=arcsin 3x oko x-ose za 06x6 1
3 .

Rexe�a

1.

∫ √
x2 − x+ 3 dx =

∫ √(
x− 1

2

)2

+
11

4
=

x− 1

2
=

√
11

2
sh t

dx =

√
11

2
ch t dt

 =
11

4

∫
ch 2t dt =

11

4

∫
ch 2t+ 1

2

=
11

16
sh 2t+

11

8
t+ C =

11

16
2 sh t

√
sh 2t+ 1 +

11

8
t+ C =

1

4
(2x− 1)

√
x2 − x+ 3 +

11

8
arsh

2x− 1√
11

+ C.

2.

∫
dx

(2− cosx)2
=

tg
x

2
= t, dx =

2dt

1 + t2

cosx =
1− t2

1 + t2

 = 2

∫
1 + t2

(1 + 3t2)2
= · · ·

3. ∫ e

1

ln2 x dx

(lnx+ 2)2
=

[
lnx = t, x = et

dx = et dt

]
=

∫ 1

0

t2et dt

(t+ 2)2
=

[
u = t2et dv = dt/(t+ 2)2

du = (2t+ t2)et dt v = −1/(t+ 2)

]
= − t2et

t+ 2

∣∣∣∣1
0

+

∫ 1

0

tet dt =

[
u = t dv = et dt
du = dt v = et

]
= −e

3
+ tet

∣∣∣∣1
0

− et
∣∣∣∣1
0

= −e
3
+ 1.

4.

V =

∫ 1/3

0

arcsin2 3x dx =

[
u = arcsin2 3x dv = dx

du = 6arcsin 3x/
√

1− (3x)2 v = x

]
= x arcsin 3x

∣∣∣∣1/3
0

−
∫ 1/3

0

6x arcsin 3x√
1− (3x)2

dx

=

[
arcsin 3x = t, x =

1

3
sin t

3 dx/
√
1− (3x)2 = dt

]
=
π

6
− 2

3

∫ π/2

0

t sin t dt =

[
u = t dv = sin t dt

du = dt v = − cos t dt =

]
= · · ·


