CucrteMu TUHEAPHUX jeTHAUNHA

MaremaTtuka 1 - neknuja 3

Lywarn Byxuh

T'aycoB meTom

{ —r+2y+3z =2
1. Pemuru cucrem jenHaumua 2r+y—2z =2 .
de+3y+z2z=1
Pewewe. I3 npyre u tpehe jemqnauwne eIuMUHUIIEMO X, TAKO IITO JOAAJEMO ADPYILO] jemHa-
—x+2y+3z =2
YMHU IPBY IMOMHOKEHY ca 2, a Tpelioj npBy moMuoxkeny ca 4. Jlobujamo Sy+4z = 6.
11y +132 = 9

Cana Tpehoj jemHauwHM HomajeMo OPYry IIOMHOMKEHE Ca f%, KakKO OMCMO U3 W€ EeJIMMUH-

—x+2y+3z =2
ucann y. Ilobuja ce oY 4‘2142 =6 . Ilomennmo jemmauumne ca —1, b u 25—1, TaKO Oa y
5T 7%
r—2y—3z = -2
CBaKoj npBu KoedurujeHT Oyme 1: Y+ %z = g .
z = —1
Cama MOKEMO Ia eJUMUHUINEMO 2z U3 IpPBE IBE jeTHAUMHE TOAABAWEM IPBOj W APYroj jen-
x—2y = -5
HaumH Tpehy moMHO:KeHYy ca —3 u —% penom: y = 2 . Hajsan, momajemo mpBoj
z = —1
jemHAYMHU APYTY MOMHO:KEHY ca 2 m mobujaMo pememe cucrema: € = —1, y =2, z = —1.

r+y+z+u+ov
2. Hahu ommre pememe cucreMa jeaHadvmHa z+y—2z+3u—4v
20 +2y+3z2—4u+vo

(1
O =

Pewewe. IlpBy jennauuny oxysumamo ox apyre u (momHoskeHy ca 2) ox tpehe. Tako emum-

r+y+zt+tutv=1
WHUIIEMO T W Y U3 APYTe IBE jeNHAYUHE: —3z24+2u—5v =1 . Tpehy jemnauumny mom-
z—6u—v = —2
r+yt+ztutv=1 r+y+z+utv=1
HOMKEHY ca 3 OomajeMo OPYTroj: z—6u—v = -2 | Tj z—6bu—v = -2 .
—16u —8v = -5 u+%U:T56

OBakO CMO CBeJu CHUCTEM Ha KBa3U-TPOYTraoHu: Boiehe Hemosnare y oBe TPU jeqHAUUHE CY
z,z,u. CyBUIIHA TOjaB/HUBAKA OBUX HEMO3HATUX eJIMMUHUIIEMO Ha Beh omucan mauwn. Ilse
meBonehe npomensuBe, y 1 v, 6rhie HaM mapaMeTpu y OIIITEM DPEIIeHny.

Tpehy jemnauuny omysumamo ox upse u (HOMHOMKeHY ca 6) DOmajeMo Ipyroj, TAKO Ia €JIUM-
11

1
. rT+yt+z  +3v =15
VHUIIEMO CYBUIIHA IIOJaBHUBAKA U z + %'U = —3 - Wcto ypaouMoO U Ca HEIIO3-
1, _ 5
U+ 50 = ¢
2 16 3 13
. Tty — U = 15,
HATOM %z, OOy3UMameM Apyre jemHaudmue on tpehe: z —|—§v = —3

1, _ 5
ut3v = 15

OBo je Kpaj, jep Cy cBe HemosHaTe AUPEKTHO M3PaKeHe IPEKo mapaMerapa y = s U v = t:
13 3 1 5 1
(z,y,z,u,v) = (75 =5+ 51,8, —5 — 2t, 75 — 5L, 1).

(a+2)x+y =a-—1
3. Pemutu cucrem jemnnavuumna r—ay+z =1—2a Yy 3aBUCHOCTU OX apaMeTpa a.
ar —y+z = —
T —ay+z=1-2a
Pewewe. Onxy3mumo npyry jenqaauuny on tpehe: a+2)x +y =a-—1 . Tpehy
a—1)z+(a—1)y = 2(a—1)
r—ay+z=1-2a
jemHAunHy CMeMO Ja MOJEeIUMO ca a—1 - ajau camo axo je a # 1: (a+2)z +y =a—1
Tz +y =2
r—ay+z=1-—2a
Cana omysmumo tpehy jemmauuny om mapyre: (a+ 1)z =a—3 . U oBme mpyry
Tz +y =2
r—ay+z=1-2a
jemHaunMHy CMeMO Ja IOoAeJIuMo ca a + 1 camo ako je a # —1: r +vy =2
T — a=3

[

a



99,2
_ay+zz42a2a

. . a+1
Onysumame tpehe jemmauuse om mpBe naBe maje y = L"‘i’ , Ta JI0JaBameM
_ a3
x = 3l
npyre (MOMHOKEHE ca a) MPBOj Haj3ax nobujamo (z,y,z) = (Z—jj, %,4 —a)-s3aa¢g{-1,1}.
CuayuajeBe a = 1 MopaMo moceGHO a UCIUTAMO.
rT—y+z=-1
e 3a a = 1, cucrem ce cBOOU HA 3z +y =0 . To je meompeben cucrtem, u y3-
0=0

nmajyhn mesomehy mHemosmary x kao mapamerap mobujamo ommre pememe (x,y,z) =
(x,—3z,—1 — 4x).

1—2a

—4 . Taj cucrem je mpoTrmBpeuyan:
2

r+y+z
e 3a a = —1, cucrem ce cBOIU HA 0

Tty
HEMa, pellewna.

Kpameposo mpasuiio

Ipumennugo camo 3a xeadpamue cucmeme!

2 +y +z =3
. Pemutu cucrtem jemnauuma —r 42y +3z = 2 .
dr —y —z2 =20
Pewemwe. IlerepMmmuanra cucrema D je merepMuHAHTa MaTpune xoeduiyjeHara cucrema. Y
2 1 1 211 11
oBoM ciyuajy To je D=| -1 2 3 -123 |=6 =6.
4-1-1| "] 600 23
v D :
Pemema cucrema cy = U= ﬁ’ 2=0 nod npemnocmasxom 0a je D # 0.
Ierepmunanty D, mobujamo Ttaro mro npey koaony y D (Tj. KomoOHYy KoepuimjeHara y3 x -
2
y oBoM cayuajy [ —1 |) 3aMEHMMO KOJIOHOM Ca HeCHe CTpaHe jeIHAKOCTHU (y OBOM Ciydajy
3 4 31 1 3.0 1 -
kosmoma | 2 |): makme, D, =|2 2 3 — 2-1 3 —‘0_1‘—3
0 0-1-1]"77]0 0-1
Cnnuno manasumo D, (3amenom dpyee komone y D) u D, (3amenoMm mpefie xomone):
23 1 2 13
D, = -12 3 |=21uD,=| -1 22 |=—9.
40 -1 4-10
I D, 3 1 D, 21 7 D, -9 3
eMa TOME, L = — = - = —, Y= — = —=—-—UZ= — = — = ——
P 'Y D "6 27T DT 6 2 D6 2
+ay +(a—1)z =1
. Pemwuru cucrem ¢ 2z +(3 —a)y +z =2 y 3aBHUCHOCTU OJ HapaMeTpa a.
T +y +az = a+1
Pewewe. Onpemumvo D, Dy, D, n D,.
1 aa—1 a a—1
D=|23-a 1|==% 03—3¢ 3 20 | — 3730320 ga(a—1);
11 0 1-a 1 “
1 aa—1 —(a 1 a a—1
D, — 23-a 1 % 0 3-3a 3-2 |—a(a®—5a+5):
a+1 1 a e 0l-a—a®1+a—a?
1 la-1 10a-1 la—1
D, =12 2 1 = 20 1|=—¢q - ‘ (2a — 3)
la+1 a Kemka la a 2 1
1 a 1 1 a0 1 a
D, = 23—a 2 23—a0|=g¢g _ :7a(a71).
1 la+1|™ ™1 14 23-a

Ilerepmunanra cucrema D je jemHaxa HyHI/I

nocebro. 3a a ¢ {0,1} je (x,y,2) = ( =

=0wua=1 Te cayuajeBe ucouryjemMo

3a a
D> <a2—5a+5 2a — 3 1>

D 2(1—a) "2(1—-a)’2
—z =1 x -2z =1
e 3a a = 0, cucreMm moctTaje { 20 43y +z = 2 M T +y =1 , wro je HEO-
r +y =1 T +y =
npeben cucrem. Ca napamerpom x, ommre pemene je (z,y,2) = (z,1 —z,z — 1).
Tz +y =1 J2 Zfl r+y =
e 3a a =1, cucrem nocraje ¢ 2x +2y +z = 2 s, z = 0 mTo HeMa pelema.

r +y +z =2 z 1
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3r —y —=z
: 2x +2y +3z

Pemutnu cucreme jemmaumua:

2 4y +2z =2
x —4dy +4z =1 ;
—x 4y +3z = 2

z +3y -2z =5

3z =2y 4z =1
-2z +y +3z = -4

T -y +2 = -1
y —z +t =1

z 4z —t = -2 "

—T +y +t =2

Hahu onmra pemema caenehwmx cucrema:

1.
57

—

3r —y —t =
dxr =3y +2z —t =

3aBUCHOCTU OJ IapaMeTapa pemuTu (U JUCKYyTOBATH) CUCTEME:

r —y +2z =3

ar +5y —4z = 1 (mapamerap a);

3z +2y —2z =1

T +ay 4z =1

ar +y +(a—1)z = a (mapamerap a);
T 4y +z =a+1

r -y +az = a
x +ay —z = —a (mapamerap a);
ar +y —z =20

(2a— 1z +y —az = l-—a
(a+1)x —ay +Ba+1)z = a+2 (mapamerap a);
T +az = 3-—2a.

———— —— — A e K

r +ay —z 4+t =1
15. o +y +az —t =2 (mapamerap a);
r -y +z +at =3
z 4y +z = -1
16. 2r +ay +bz = 2 (mapamerpu a,b);
z —by —az =0
(a+1)x ﬂZy = %
ar +0y +z =
17. b 25 (mapamerpu a,b).
r 4y +2z2 =0
Pemema
6. (v,9,2) = (5,5, 2)
7. (m,y,z) = (%’ %7_%)'
8. (z,y,2,t) = (—1,0,0,1).
9. (z,y,2) = (x,11x — 8,7 — 8z).

10.
11.

Hanomena. Y 3amamuMa MOMyT OBOT, OMIITE PENIEHE CE MOKE ONUCATU Ha Pa3HE HAUMHE: HIIp.
omrosop (z,y,z) = (1 —t,3—11¢,—1+ 8t) je Hamsraen Apyraunju, ajau y CTBAPU ONUCYje UCTU
CKyTI perema.

(xayvz7t>:(xaya_l_%x+y53$_y_3)7 ‘r7y€R'

3a a =5 cucTeM je MIPOTUBPEYAH.




12.

13.

14.

15.

16.

17.

3_ 2
a—a”—2a+1 a 2
l1—a Y 1—-a’ ata )

3a a # 1 pememe je (x,y,2) = (
3a a =1 cucreMm je IpOTUBpEYaH.

3a a g {_1707 1} peueme je (xayaz) = (m7 a2—1 7 a—1
3a a=—1ua=1 cucrem je IpOTUBPEYAH.

3a a =0 cucrem je Heompeben u ommre pememe je =y = 2.

2 7a2+a72 a72).

1 . _ (=3a’4+8a+3 —17a’4+3a+4 —4a’+43a—1
3a a ¢ {—1,—3,1} pememe je (z,y,2) = ((Qail)(aa+1)’ (2#1)@11) ) (2ai1)(f+1))-
1

3a a=—1wua=—35 cucrem je IPOTUBPEUAH.
3a a =1 cucrem je meonpeben u onmre pememe je (x,y,z) = (t,1 —2t,1—1t), t € R.

CucreM je y cBakoM ciyuajy Heonpebew.

: _ 20242446 a+3 a—3
Onmre pememe je (z,y,z,t) = (—au + ahrs U g, U Ut a2+3), u € R..

Aro je b ¢ {Cl, 1- a}a pememe je (.13, Y, Z) = (712_;[,(1_711)7 (b:fiiigzl)a (b_(fl;rélbjf_l) )

Axo jea=0b= 7%7 cucteM je HeonpeheH m onmTe pememe je (%,y, 7% —y).
Y ocraauM ciayvajeBUMa CUCTEM je IPOTUBPEUAH.

Axo je (4b— T)a # 2b* — 8b, cucTeM je TPOTUBpEUYAH.

. 2_ . — j—
Ako je b ¢ {O’ 17 %} ua= 22[)757357 pememe je (%y,z) = (2;&27;177 2§3f;b, Qbfg).

Axo je b € {0,1}, cucrem je mpoTruspeuas.




