Pada Mymasuuh Byxuh

1 PenoBnu

1.1 Hdedununuja u ocobune Jmmeca HU3a

Hwu3z peannux Opojesa je ¢yurmumja a, : N +— R. IIpumepu HU30Ba Cy:!

1° apurmerwurn HU3 (Gp4+1 — an = d 3a cBaro n € N);
2° reoOMeTpUjCKU HU3 (% = @ 3a CBaKO N € N);
n

o . _ 1
3° XapMOHWjCKM HU3 Ay = ;.

Hedbununuja 1.1. (JIumec nusa) Kaxkemo ma je

lim a, =L
n—oo

ako 3a cmako ¢ > 0 mocroju mpupoaan 6poj ny TaKaB 1A, KA rof je n > ng Baxn |a, — L] < e.

IlpyruMm peumMa, 3a CBaAKO HOBOJLHO BEJIUKO N BPETHOCT dy j€ MPOU3BOJLHO Osm3y L.

.1 . . .
IIpumep 1.1. lim — = 0 (KosMKO roj Majly OKOJIIUHY Hyse na uzabepemo, mocroju 6poj ng Tako Ja je 3a cBe
n—oo N
n > Mg BPEIHOCT % y Toj okosimau Hyse). PopmasHo, 3a mpou3Bo/bHO £ > 0 Tpeba na Haliemo 6poj ng Tako ma

3a CBe N > ng BaXKH ’% — 0’ < e. Jlakne, tpeba ma Oyae n > % 3a cBe M > Mg, [a je JT0BOJHHO /1a n3abepemo

HEKO ng 34 Koje Baxu ng > < (anp. ng = [1] +1).
ITpumep 1.2. JIumec reomeTpujckor HI3a:
0, lg| < 1,
1 =1
lim ¢" =< "’ 4 ’
nreo 00, qg>1,

He nocToju, q < —1.

AKO nmMec HU3a IIOCTOjU, KaskeMO Ha OH(a) koneepzupa, a y CYIPOTHOM Aa Ju6epzupa.

Hedbununuja 1.2. (Komwnjes uu3) Hus a, je Komujes, ako Baxu

(Ve > 0) (Ing € N) (Vm,n € N) (m,n > no = |am — an| < €).

Y cryny R Baku ma je HU3 KOHBepPreHTaH akko je Komwujes.

Teopema 1.1. (Teopema o moHOTOHOM U Orpanmdenom Husy) Monorono pacryhin Hu3 Koju je orpanuven
0/103r0 UMa KOHAYHY TMPAHUTIHY BPEIHOCT.

1.2 VYBoa o pegoBuMa

Hera je {a,}52, Hus 6pojesa. Tana ce GeckoHauHA CyMa

S:Zan:a1+a2+---+an+--- (1.1)

n=1

HasuBa (OeCKOHAUHU) pend, a a, je HEeroB ONINTHU YiaH. [lapruujanna cyma pena je
n
S =3 nar tast ot an
k=1
Ako uu3 napuujanuux cyma {S,}°° ; kouBeprenran, tana kaskemo na je pex (1.1) komsBeprenran:

oo
> a,=L axoje lim S,=L.
n—l n— 00

Y cynporaoM kaskemo nxa je pex (1.1) museprenramn.



IIpumep 1.3. Vcnuratn KOHBEPTEHIIN]Y T€OMETPHjCKOT peia Zzozl g L
Bag=1je S, =n,najelim, . S, = oco.
Bag#ljeSp=1+q+-+q" ' ugSy=q+¢*+---¢", maje S, —qS, = 1—¢", onaxze je S, = =L

1—q
Konauno, uu3 S, nva Koraudan anmvec 3a |g| < 1 u Baxn S = lim, o S, = 1%(].

IMpumep 1.4. Ba |g| < 1 mahin cymy pexa Y., ng™.
JlaTu pes ce MOXKe 3aIMCATH Y OOIHUKY

o0 o0 o0 /
g ng" P =q> (¢") =q ( q”) :
n=1 n=1 n=1
Ha ocroBy mperxommor mpumepa je Y o0, ¢" = > o0 ¢" 7t -1 = ;=
/
1(15) =
1

IIpumep 1.5. Vcnuratn KOHBEPTEeHIM)Y pela Y oo ———

_ g ;
i 1= T Jlakye, TpaxKeHa cyma je

n=1 n(n+1)"
[Ipumernmo 1a je m = 1 — 5, ma je m-Ta mapuujajiEa cyma peia
gl 1,1t o1
122 3 m m+1 ~ m+1

Haxkme, cyma peaa je limg, oo Sim = limy, 00 (1 — #H) =1.

IIpumep 1.6. (Jomahu) Mcnuraru KoHseprenuujy pega a) » .o m, 6) >0y %

IMocmarpajmo cama ocratak pega (1.1)
(o]
Rp= Y an. (1.2)
n=m-+1

Kako je paszmuka cyme (1.1) u (1.2) komauna kao 30up KOHAYHO cabuUpaka, BaKU HAPEIHA TEOPEMA.

‘TeopeMa 1.2. Pegosu (1.1) u (1.2) ucroBpemeHo KOHBEPrupajy U JAUBEPrUpajy. ‘

‘ Teopema 1.3. Axo pen (1.1) xouseprupa, taga je lim,,_ . R, = 0. ‘

[oxas. Kaxko je Sy, + Ry, = S, 10 je limy, 00 Ry = limy, 00 (S — Spn) = 5 — limyy 00 Sy =5 — 5 = 0. O

Teopema 1.4. (Tecr ommrer unana) Axo je pex (1.1) kouBeprenran, Taja ONINTH WiaH peaa a, — 0 kas
n — oo.

Aoxas. Kaxo je a, = S, — Sp—1, Bakn limy, 00 @y, = limy, 00 (Sp, — Sp—1) = 0. O

O6patuo tBpheme He Basku. Ilpumepa panm, OnmTu YgaH XapMOHUjCKOT pena a, = % TeXRU HYyJIH, &

pem je mMBepreHTaH, mMTO Ne OUTU MOKA3aHO KACHUjE.
ExBuBasientno TBpheme mpeTxomHoj Teopemu je ma ako lim, o a, # 0 win oBaj JuMec He TOCTOjU,
tana je pen (1.1) nuseprenran.

Heka cy Y .- a, =Amu > >~ b, =B IBa KOHBepreHTHa pela U HEKa je A peasHa KoHCTaHTa. Tazna
BasKU

i(anJan):AJrB u i)\an:)\A.
n=1 n=1

IIpumep 1.7. VcnuraTn KOHBEPTeHIWM)y pesa » ., /2.

IIpumerumo ma je limy, o0 @y = limy, o0 ol/n — 1, ma Kako OMITITH WJIaH He TeXKW HYJIN, PeJl INBeprupa.

Teopema 1.5. (Kommjes ommru kpurepujym kouseprennuje) Pex (1.1) je KOHBepreHTan akkO 3a CBAKO
£ > 0 mocroje mpupoaHn 6pojesn k n ng = ng(e), Tako Ja 3a CBaKO N = ng BaXKM |S, 1 — Sy| < €.

IIpumep 1.8. Vcnuratn KOHBEPreHIMjy pea » . o L

n=1n"

IMpumerumo na je |S2, — Sp| = n+r1 + n+r2 + -+ % >n- % = %, ma je pej AWBepPreHTaH.



1.3 PepoBu ca NO3UTUBHUM YJaHOBUMA

IMocmatpajmo cana pen (1.1), mpu yemy je a, > 0. Taga je HU3 mapuujaHux CyMa MOHOTOHO pacTyhn
1 Ha OCHOBY Te€OPEeMe O MOHOTOHOM M OT'DAHUYEHOM HU3Y BayKM HapemqHO TBpDeme.

Teopema 1.6. Pex (1.1) ca mo3uruBHUM 4IaHOBAMA KOHBEPIUPA AKKO je HU3 HETOBUX MAPIHUJATHUAX CyMa
OTPAHUYEH Ca FOPHHE CTPaHe.

Teopema 1.7. (Komwjes unrerpasnu kpurepujym) Heka je f(x) nenpekuana, onagajyha u nosurusna yHK-
nuja 3a x € [1,00). Taza cy HecBojcrBeHU MHTErpas floo f(z)dz u pen 377 | f(n) exBuKOHBEpreHTHH.

[ f(z)de < Sp—1 [ f(z)dz > Sn — f(1)

Joxas. Toepumna omehena kpusom y = f(x), x-ocom u npasama © = 1 u x = n jeguaka je oapeheHom
UHTerpaJy fln f(x)dx. Jamwe, napuujanua cyma S,—1 = f(1)+ f(2)+---+ f(n—1) jennaka je 36upy nospruuaa
r[paBoyraOHI/IKa mmprra 1w gyxnaa f(1),..., f(n — 1) (cmka xeso). Ounrneapo Baxkn [ f(z)dz < Sp_1,
ma je fl x)dx < S,. Canuno, Bpexnoct S, — f (1) HpeILCTaBJ'ba 36I/Ip MOBPITUHA TPABOYTAOHUKA, IMTUPUHA 1 U
Ly 2KIHA, f( ), ..., f(n) (cimuka mecHo), na je S, — f(1) < fl ). Jakie

/f Ydx < S, < f(1 /f

. . o0 .
Ha ocroBy jecre (7eBe) HejeIHAKOCTH BazKH Ja ako je HHTerpan [, KOBEPreHTaH ([IMBEPIeHTAH), TAKAB je i
TIOJTA3HA Pel. [l

IIpumep 1.9. Vcnurarn KOHBEPTEHIH]Y pena ZZO 1 ﬁ 3ap > 0.

Dynkimja f(z) = 1 = je HempekwaHa, onanajyha n mosuTueHa Ha WHTEpBATY [1,00), r[a MOYKEMO Ja IpuMe-
anvo Kommjen I/IHTeI‘pJ'IHI/I KPUTEPUjyM, Tj. Ta TTOCMATPAMO HECBOJCTBEHN WHTETPA f1

Bap#1je

> dx . b de . x1=P\ b 1 . 1 1
— = lim — = lim ‘ — lim —1 =—— 3a p>1.
1 2P booo )y 2P b \1—p/) 1 1—pb—>oo br— p—1

Bap=1je

ITJ

/ d_J:: lim (lnx)‘i:oo.
1

x b—o0
Haxke, pen fo:l an KOHBeprupa 3a p > 1, a auBeprupa 3a 0 < p < 1.

IIpumep 1.10. VcrnuraTn KOHBEPTEHIU]y pea » .- L

n=3 nlnnilnlnn"
1

Oynxnyja f(2) = — s 3ad0Bosbasa yciose Teopeme 1.7, ma mocMarpamMo HECBOjCTBEHH HHTEIDAJl
b
i ’ dx Inlhx=t,| _ ’ t_ _
im — =14 1 — Jj¢| = lim — = lim (Inl¢]) = 00,
b—oo Jg znznlnz  |dv/(zlhz) = b—=00 Jinng t b—oo Inln3

IMa Kako je OBaj MHTerpaJ JUBEePreHTaH, TAaKaB je W MOJa3HU Pe/l.



Teopema 1.8. (IIpsu mopeadenu Kpurepujym) AKo 3a gare pesoBe Ca MO3UTUBHUM UIaHOBHMA 22021 an 1

>0 1 by mocroju npupogan Gpoj ng TaKas Ja BaxKU G, < by 3a CBAKO N > ng, BaxkKu:

. [o'e) b . o0 .
® aKo je pem anl » KOHBEPTEeHTAaH, Ta/Ia je W peJl anl a,, KOHBEpPTeHTAaH;

. o0 . o
® aKO je pel y .~ a, JAVBEpPreHTaH, Taja je u pex y .~ b, AnBepreHTaH.

3=

© e
n=1 n2 "

ITpumep 1.11. Vcnuratn KOHBEPreHUujy peaa a) > oo, m, 6) >

: 1 1 [e’e) 1 .
a) Kaxo je 7505 < sz 3an €N, apen ), _, ;7 je KOHBeprenTam, Takap je 1 MOTa3HN pe]l.

6) IIpumerumo na je ew <esan>1,maje

a TIOIITO je pef, Zf;l # KOHBEPTEHTAaH, MPeMa, MPBOM MOPEJI0EHOM KPUTEPUjYMY TAKAB je MOJA3HU PE/I.

Teopema 1.9. ([Ipyru nopegdenu Kpurepujym) Ako 3a jare pejoBe ca NO3UTHBHUM YIAHOBUMA Y o . @
- oJ. n=1"-""n
u )~ b, MOCTOjH KOHAYHA TPaHAYHA BPEIHOCT limy, oo = =1, | # 0, Taja cy JaTH peoBH HCTOBPEMEHO
- n
KOHBEPIeHTHU, OJHOCHO JAUBEPreHTHY (eKBUKOHBEPIEHTHHU CY ).

IMpumep 1.12. Vcnuratn KOHBEPreHIHjy peaa y - W;n?

Pen > 7, i% je KOHBepreHTan u )
n

. 1
lim v =1
n—oo L ’

1A, TTpeMa, IPYroM MOPEIGeHOM KpUTEpHjyMy MOMa3nn Pz je rakohe KonBeprenTa.
IMpumep 1.13. Ucnurarn KoHBeprenuujy peaa y .. sin(vn? + 1 — v/n?).
. 3 o 3 _ 1 . . -~ .

IIpumerumo nma je vn’ + vn RS R Kako je sint t Kaala t — 0, To je r[peMa1 JpyTroM
nOpe6EHOM KPUTEPHjyMy MOIA3HH DEJ eKBUKOHBEPIEHTAH Dety » o T Hame je ——=—— <
. ] - ) _ Vn3+14+vn3 Vi3 F14+vn3

5377, @ KaKO je Pefl )~ | 5—75 KOHBEDPTeHTaH, TaKap je W MOTa3Hu e,

Teopema 1.10. (Tanambepos kpurepujyMm) AKO 3a peJ ca IO3UTHBHEM <IAHOBHMA » ., G HOCTOJH KO-
HaYHa TPAHUMTIHA BPEIHOCT lim,, o “Z* L =, raga 3a | < 1 pen koueeprenTaH, 3a [ > 1 qIuBeprenTan, a 3a
l = 1 xpuTepnjy™m je HEOITYINB.

IIpumep 1.14. Vcnuratn KOHBEPreHIH]y peaa Y o E;;l);,

IIpema JlamamMbepoBOM KPUTEPHjYMY, PATIyHAMO HAPEIHY TPAHUIHY BPEIHOCT

1m1&ﬁ11ml(«n+1m2 (2n)! ) 1

(n)2  (2n+2)! —1° L

n—00 (A n— 00

ma je JIaTh peJi KOHBEPreHTaH.

Teopema 1.11. (Kommjes koperu Kpurepujym) AKO 3a pef ca MO3UTUBHUM UJTAHOBUMA, 22021 Gy, TIOCTOJT
KOHATHA TPaHWIHA BpeaHocT lim, ,~ /a, = [, Taga je 3a | < 1 pea KouBeprenTas, 3a [ > 1 guBepreHTaH, a
3a | = 1 KpuUTepujyMm je HeOm Ty IuB.

IIpumep 1.15. Ucnurarn KOHBEPTEHITH]Y PeIa 22021 2;31%

Ha ocroBy KommjeBor kopeHor Kpurepujyma,

lim /a, = lim

= 00,

JATH peJl, je TUBEPTreHTaH.

~ ()

IMpumep 1.16. Hcnnrary KOHBEprenuujy pesa y -~ F

Ha ocroBy KommjeBor KopeHOT KpUTEPHjyMa,

1 1\"
M1Mﬂ—hm<1%) :§<1
n

n— 00 3 n—oo

JATU peJl je KOHBEPreHTaH.



1.4 Anrepuupajyhu pemnoBu

Hedunnunumja 1.3. (Aurepuupajyhiu pegosu) Pes unju 3HaKOBU HAM3MEHUYHO MEHajy 3HAK

S (=1)"an, an>0 (1.3)
n=1

30BEMO aJTepHuUpajyNuM ninm Han3MeHNTHIM DEeIOM.

Teopema 1.12. (/lajonnnos tect) Pen (1.3) KonBeprupa ako HU3 a, (ANCOJYTHUX BPEIHOCTH FHETOBOT
OTIIIITEr YJIaHa) MOHOTOHO OTAJa W TEeXKN HYJIH

IIpumep 1.17. Pen 22021(_1)71_1% uma ormti wiaan (—1)""la,, npu wemy a, = % MOHOTOHO TEYKWU HYJIN
KaJI, 1 — 00, Ta, JaTH PEJ KOHBEPTUPA.

Y JlajOoHumoBoM TecTy KOHBEPreHIUje NaTy Cy TOBOJHHU YCJIOBE 3a KOHBEPIEHNU]Y, ajy He U HEeOIl-
xonau. IIprMep Ham3MeHUYHOr pena KOju HUje MOHOTOH, a KOHBEPIUpa je

o (=nn
A

n=2

Teopema 1.13. (IIpouena anrepuupajyhier pega) Axo je S cyma pena (1.3), raza napumjaiza cyma

S = i(—l)"‘lan
n=1

ampoKcuMupa S ca IPEITKOM KOja je OrpaHrYeHa CjieleNuM M30CTAB/HEHUM TIAHOM:

|Sm - S| < |Sm - Sm+1| = Om+1-

1.4.1 AmncosyTHO KOHBEPTreHTHHU PeJIOBU

oo

Jedbunannmja 1.4. Pex Y | a, je ancoiyTHO KOHBEPIeHTAH, aKo je pex » -, |a,| KouBeprentan.

AKO KOHBepreHiuja pena HUje AlCOJYTHA, 30BEMO je YCIOBHOM KOHBEPTEHII]OM.

Teopema 1.14. Axko je pex >~ |a,| KoHBeprenTan, Taja je u pex » .- | @, KOHBEPreHTAH.

OpGyHyTo TBpheme He MOpa Ia Bamu: ceTuMo ce mpumepa y -, (—1)""1

3=

IMpumep 1.18. Vcnurarn KoHBepreHuujy (aIconyTHy U yCJIOBHY) peia » ., %

IIpoBepUMO 12 N peJ; KOHBEPIUpa ATICOLY THO, Tj. 1 JIN KOHBEPIUPA PEI Y oo | Gy, Uy = ﬁ Kopucrumo
JlasamMbepoB KPUTEPHUjYM, Tj. TOCMATPAMO JINMEC

. An+41
lim

=0<1,

1

S n—1
T1a TTOJIA3HU peJl KOHBEPrupa arncoJyTHO (O,ZL&KJ’IG cJaean n1a KOHBEPTUpa U pef Zn:l (—1) an).



1.5 BeckoHayHu mpoOmM3BO
3a natu Hu3 Gpojesa {p,}°0 , mepuHUIIEMO GECKOHAYHN TPOU3BOX
o2 pn # 0.

Enement p,, je onmru wian, a napuujaasan npounssorn je P, = 1" p,. [lorpeban ycioB 3a KOHBEPTEHIN]Y
0eCKOHAYHOT' IIPOM3BOJA j€ Na HErOB OIIITU YJIAH TEXKU jeNUMHUIN.
Kako je In(py -p2---pn) =Inpy +1nps + - - + Inp,, Basknu napenno tepbheme.

Teopema 1.15. Beckonaunn nponssoz I15° 1 p,,, p, > 0 pex > °  Inp, Cy eKBUKOHBEPIeHTHI.

IIpumep 1.19. Hcnuratu KouBeprenmujy deckoHadHor npoussoga [197 (1 + #)
Ha ocrosy mperxoze Teopeme, mocmarpamo pem, ». - In (14 3). Kako je In (14 %) ~ &, ).
()

1 ?
n2

im
n— o0

a pes Zzozl # je KOHBEpPreHTaH, IpeMa, APYyTOM MOPEI0eHOM KPUTEPHUjyMy TaKaB je W MOJA3HU PeI.

1.6 3amamnum 3a Bexk0Oy

IIpumep 1.20. Vcnuratn ga 1 gaT pesl KOHBEPTUpA W aKo je TO ciaydaj Hahw eroBy cymy:
2 1 1
8) Yoty n (255 ), 6) ooy (en — e,

a) Onmrru wian He TeXU HYJIH, 1A je JATU PeJl JIUBEPreHTaH. 3aucTa,

. nZ+1 oon?41
i In (m) = <nh§;o m) n3 570

Jlaxjie, peq KOHBEPTHUPA W HEroBa cyma je S = lim, ., S, = e — 1.

s nneﬂ; KOHBeprupa.

Ipumep 1.21. Ucnuraru 3a koje p € R pex > oo

Kopucrtumo CrupnunaroBy dopmymny n! ~ /2mnn™e™"

2mnn"e e V2T

~ =

n"np nP*% ’

, ITa 3a OMIIITH YJIaH BaXKN

QAp

KaKo3 peJ1 9uju je OIIITU YIaH # KOHBeprupa 3a ¢ > 1, cienn Ja MOJAa3H| PeJl KOHBEPTUpa 3a p — % > 1, 1j. 3a

ITpumep 1.22. VcnuraTn KoHBepreHmmjy pefa: a) > ., (/a—1),6) >°7  3"sin .

7’71
a) Hexka je ap, = {/a—1m b, = % Kaxko je lim,, o “ll/;n_l Ina, a pexn Zn 1 L je nuBepreHTam, Takas je
7 TIOJIQ3HU peJl, MpeMa, Iprl"OM MOpeI0eHOM KPUTEPUjyMy.
6) Heka je a,, = 3"sin = =7 1 by, (%)n Tana je limy, o0 §* = limy, 00 % =1, aKaKo je pex y .-, (%)n

KOHBepreHTaH (reoMeTpmjcKu pefi ».¢™ 3a |¢| < 1), Takap je w mojasum pex (MpeMa APYroM MOperdeHoM
KPUTEPUjyMY ).

IMpumep 1.23. Ucnuraru Konseprenmujy ciegehnx pegosa:a) S oo, ——,6) >0 L p)$y > _un

n=2 nlnn’ n=1 nln(n2+1)° n=1 n24n+1"

a) @ymknmja f(z) = —— je Hempekmana, omasajyha m mosurueHa 3a & € [2,00), MA je JATH PeI EKBIKOH-
BEpreHTaH HEeCBOjCTBEHOM WHTErpasy

rlnz booco

/ e _ lim (1n(1nx))’g = 00,
2



OaKJIe CIIEIN J1a, je peJ, TUBEPreHTaH.

6) Heka je a,, = m ub, = nlnn Tana je
. ap . Inn 00 . 1/n 1
lim — = lim 7:[—}: lim ——— = —,
n—oo b,  n—ooln(n?+ 1) ool  n—oo2n/(n?4+1) 2

113, Ha, OCHOBY JIPYTOT TOPEIOEHOr KPUTEPHjyMa PeJl je JUBEPreHTaH, jep je Takas i Pef y . a, (1eo mox a)).
B) [Ipumernmo TpBO 14 je a, = % < 12—2" = by, 3a n > 1. Tocmarpajvo cama dbyuxumjy f(z) = 1;1—;”

tben npsu usson je f'(x) = 1_926#, na dyHKmuja onama 3a r > +/e. Jlakme, Ha maTEpBaTy [2,00) QyHKIHjA

f(z) je mempexmmma, onamajyhia W MO3WUTHBHA, TTA MOKEMO YMECTO PEIA MOCMATPATH HECBOJCTBEHW WHTETPAJ

b+/bd:c 241
s Sy 22| 2

Cnenu na je pen Zn o by, KonBeprenTam, ma je Ha OCHOBY IPBOT TIOPEIOEHOT KPUTEPHjyMa, TAKaB 1 PeJ, Z —10n-

Az | = lim [ ———

b—o0 x

lim bhl_xi u=Inz, dv
du =dx/x, v

dm/x :| . Inz

2
b—oo Jo I

ITpumep 1.24. Wcnurarn 3a Koje p > 0 TaTH Pejl KOHBEPTUPA: &) D pe o~y 0) Doy —1—3 B) D00 p™"

n=2 n(Inn)r?’ n=2 nPlnn’

a) 3a 0 < p < 1 Baxu m > n% a KaKo je paHmje MOKA3aHO Ja Pef je Pel » ., —o— [IHBepPreHTaH,
takaB he Outy u nmomasuam pex 3a 0 < p < 1.
. . . 1 —
Heka je p > 1. Tlocmarpamo dbyuxumjy f(z) = m ben nsBop je f/'(z) = —% <03azx>eP

Kaxko je dyuxmmja f(z) onamajyha n moswtneHa 3a & > 2, MOYKEMO KOPWCTH WHTETDATHU KPUTEPH]YM, Tj.
TOCMAaTPATH WHTErpast
. b dx
lim _,
b—oo Jo x(Inz)P
KOju je 3a p > 1 kouBeprenran (periasa ce cMeHoMm lnx = t), na je moj Taja KOHBEPreHTaH U HOJIa3HU P,

IIpumep 1.25. Ucnuratn KOHBepreHquy pena: a) > oo, m, 6) 300 a™sin’n.

a) Hexka je a, = (n+11)\3f n b, = —~=. Taga je lim, —: = 1, ma Kaxo je pex y ., b, KOHBepreHTaH,
TaKaB je W MOJA3H! PeJI.

6) Ommru wian a”sin®n he Teskutn mymm Kag n — oo 3a |a] < 1 (lim, o sinn we mocroju, jep sinn
oCImITyje - He TexXH jeaHoM 6pojy, amd je sin®n < 1, ma je lim, oo a™sin®n = 0 ako HE3 a, TeXKH HYJIH).
Caza je a™sin®n < @, WITO je ONIITH 9laH T€OMTEPHjCKOT Pea KOjH jeé KOHBEPreHTaH 3a la] < 1, na je tama
KOHBEPreHTaH M MOJIA3HN PeJi, TTpeMa MPBOM MOpeaOeHOM KPUTEPHjyMYy.

oS} 2" 41
n=1 n2n—-1"

IMpumep 1.26. Vcnurarty KOHBEPreHNNy Peaa: a) » oo, m, 6) >
a) Ymopeammo IpyruM TOopeaGeHrM KPUTEPHjyMOM OTIIITH WJIaH JATOT Pela, a, = W ca b, = 5=, MTO
je ONINTH 4IaH KOHBEPreHTHOr FeOMETPUjCKOr peaa. PagyHamo
. ap . 2" 27" .
lim — = lim ——— - — = lim ——— =1,

Ta je W moJla3Hu Pejl KOHBEPreHTaH.

. _ 2" 2741 _ 1
6) Ipumerumo na je a, = ey > Soe = bpm by = o+ n2"' Pen, § el x Je XapMOHUjCKH, KOjU je
[e%S) 1 1 1
JMBEPreHTaH, a 3a OIIITH 9IaH Pema y -~ 5w BAXKH == < 5, HITO je ONIITH YIaH FeOMETPHjCKOr peja

koju je xouseprentan (Y ¢" 3a |¢| < 1), ma je pex >, # KoHBeprenTaH. /lakie, peq Y b, je IuBepreHTan
Kao 30Up KOHBEPTEHTHOT U JIMBEPreHTHOT pelia, a Kako je mosjasuu pen sehu on wera (a, > b,), oH je Takohe
JUBEPreHTaH.

Ipumep 1.27. Ucnuraru KOHBEPreHIMjy peja: a) > .

a®
n=1 n °

ITpuMernMo fa ONINTH WIAH TeXH HymH 3a |a] < 1 u ma je |%| < |a/™ 3a n > 1, mro je ommrn wiaH
TeOMeTPHjCKOT pesia KOju je KOHBeprenTaH 3a |a| < 1. 3a a = 1 pex ce cBOAM Ha XapMOHWJCKH De, KOju je
JIMBEPTeHTaH.
IIpumep 1.28. Vcnurarty KOHBEPreHIN]y Peaa: a) » o %, 6) >0y %

a) ITpema JIajOHUIIOBOM KPUTEPHUjYMY, TOBOJbAH YCIOB JIa PeJl KOHBEPrupa je na unu3 1/1nn MOHOTOHO TeXn
Hme 3a n > 2. Kako je taj ycmoB ucnymen, pea Koupeprupa. Inak, 7aTi pes, He KOHBEPTHpPa arcoayTHO, jep je
m > =, IMITO je OMIITU YIaH XapMOHUJCKOT peia, KOjU je TUBEePreHTaH.

6) HpeMa JIaJ6HHHOBOM KpuTepujymy, pes he komsepruparu 3a o > 0. Kaxo pem > o7

a>1,a na+1 < n—a, TO TIOJIA3HW PEeJT KOHBEPTHUPA AITCOTYTHO 3a o > 1.

el n—a KOHBEPTupa 3a




