
Diferencijalne jednaqine 1.reda - ortogonalne i izogonalne

trajektorije (dodatak predavaǌima i ve�bama)

Primer Na�i familiju krivih ortogonalnu na familiju kru�-
nica x2 + y2 + 2ay = 0.

Rexeǌe: Zapiximo jednaqcinu date familije u obliku

x2 + y2

y
+ 2a = 0,

a zatim diferencirajmo dobijenu jednakost po x, pa �emo dobiti

2xy + 2y2y′ − x2y′ − y2y′

y2
= 0, ili 2xy − (x2 − y2)y′ = 0.

Odavde dobijamo diferencijalnu jednaqinu ortogonalnih trajek-
torija

2xyy′ − (y2 − x2) = 0, ili (2xy dy − y2dx) + x2dx = 0.

Ako posledǌu jednaqinu podelimo sa x2, i zapixemo u obliku

d

(
y2

x

)
+ dx = 0.

(jasno je da je u pitaǌu najobiqnija homogena DJ 1.reda, tj. da
nije neophodno prepoznati ovaj diferencijal) odavde, integracijom
dobijamo

y2

x
+ x = 2C, ili x2 + y2 − 2Cx = 0.

Dakle, opet neke kru�nice.
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