
Integrali funkcija u kojima se javǉa kvadratni trinom
Ovaj materijal se direktno nadovezuje na sadr�aj ve�bi i predavaǌa (to znaqi da prvo

treba prouqiti ve�be i predavaǌa).
Svih pet zadatka se zasnivaju na uvo�eǌu smene

(1) x = t− q

2p
⇒ dx = dt,

kojom se kvadratni trinom px2+qx+r, p, q 6= 0, svodi na jednostavniji oblik. U svim navedenim
primerima se ovakav izraz nalazi u imeniocu podintegralne funkcije. Neophodni su nam
slede�i tabliqni integrali (a 6= 0):
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pri qemu se od studenata oqekuje da ovaj posledǌi integral uvek iznova izvedu.

1. Rexiti neodre�eni integral:
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4
⇒ dx = dt. Polazni integral postaje:
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Dobijen je integral tipa (5):
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Konaqno posle vra�aǌa smene, rexeǌe polaznog integrala I, jednako je:
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Ovo je zapravo bio jedan od osnovnih integrala vezano za kvadratni trinom. Takva su
i naredna tri integrala (koji se qak, kao xto �emo videti, svode na integrale osnovne
tabele integrala).



2. Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫
1

2x2 − x+ 1
dx.

Kako je:

2x2 − x+ 1 = 2
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linearna smena glasi x = t+
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⇒ dx = dt. Polazni integral postaje:
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Dobijen je integral tipa (2) iz osnovne tabele integrala:
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∫
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Konaqno posle vra�aǌa smene, rexeǌe polaznog integrala I, jednako je:
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3. Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫
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.

Kako je:
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Dobijen je integral tipa (3) iz osnovne tabele integrala:

I =
1√
3

∫
dt√(

2
3

)2 − t2
=

1√
3
arcsin

(
t
2
3

)
+ c =

1√
3
arcsin

(
3x+ 1

2

)
+ c

4. Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫
dx√

x2 + x
.

Linearna smena u ovom sluqaju glasi x = t− 1
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Dobijen je integral tipa (4) iz osnovne tabele integrala:
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