
Parcijalna integracija - 1. deo
Ovaj materijal se direktno nadovezuje na sadr�aj ve�bi i predavaǌa (to znaqi da prvo

treba prouqiti ve�be i predavaǌa).

1. Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫
xn lnx dx.

Rexeǌe: Ako se izabere:

u = lnx⇒ u =
1

x
dx, v =

∫
xn dx =

xn+1

n+ 1
,

tada je:

I = lnx · x
n+1

n+ 1
−
∫

xn+1

n+ 1
· 1
x
dx =

1

n+ 1
· xn+1 lnx− 1

n+ 1

∫
xn dx.

Rexeǌe integrala je:

I =

∫
xn lnx dx =

xn+1

n+ 1

(
lnx− 1

n+ 1

)
+ c.

2. Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫
x2 · sinx dx.

Rexeǌe: Ako se odabere:

u = x2 ⇒ du = 2x dx, v =

∫
sinx dx = − cosx,

primenom parcijalne integracije dobija se:

(1) I = −x2 · cosx+ 2

∫
x cosx dx = −x2 cosx+ 2 · J.

Ponavǉaǌem postupka za integral:

J =

∫
x · cosx dx,

gde je:

u = x⇒ du = dx, v =

∫
cosx dx = sinx,

parcijalnom integracijom se dobija:

J = x sinx−
∫

sinx dx = x sinx+ cosx.

Konaqno rexeǌe dobijamo zamenom posledǌeg izraza u (1):

(2) I = −x2 cosx+ 2 · x sinx+ 2 cosx+ c.

3. Rexiti neodre�eni integral

I =

∫ (
4x3 − 2x2

)
ex dx.

Osnovnom transformacijom integrala dobija se:

I =

∫ (
4x3 − 2x2

)
ex dx = 4

∫
x3ex dx− 2

∫
x2ex dx = 4I3 − 2I2.

gde su integrali I3 i I2 integrali funkcije oblika ”xn puta ex”. Koriste�i pomenutu
rekurentnu vezu:

I = 4
(
x3ex − 3I2

)
− 2

(
x2ex − 2I1

)
= 4

(
x3ex − 3

(
x2ex − 2I1

))
− 2

(
x2ex − 2 (ex (x− 1))

)
= 4

(
x3ex − 3

(
x2ex − 2 (ex (x− 1))

))
− 2

(
x2ex − 2xex + 2ex

)
= 4ex

(
x3 − 3x2 + 6x− 6

)
− 2ex

(
x2 − 2x+ 2

)
= ex

(
4x3 − 14x2 + 28x− 28

)
+ c.



Sabirci u zagradama su sukcesivni izvodi prethodnog sabirka uz promenu znaka. Ako se
posledǌi izraz sredi na odgovaraju�i naqin:

I = ex ·
[ (

4x3 − 2x2
)
−
(
12x2 − 4x

)
+ (24x− 4)− 24

]
+ c

zakǉuquje se da su sabirci sukcesivni izvodi polinoma koji se nalazi uz ex.

Na osnovu prethodnih uopxteǌa sledi:

(3) I =

∫
P (x) ex dx = ex ·

n∑
i=0

(−1)i P(i) (x) + c,

gde je P (x) polinom n-tog stepena, a sa P(i) (x) oznaqen je i-ti izvod polinoma.

4. Rexiti neodre�eni integral:

I0 =

∫
arcsinx dx

Izaberimo delove podintegralne funkcije (ovaj primer je malo specifiqniji s obzirom
na to kako biramo v):

u = arcsinx⇒ du =
dx√
1− x2

, v =

∫
dx = x

i primenimo parcijalnu integraciju:

I0 = x arcsinx−
∫

x√
1− x2

dx = x arcsinx− J

Rexavaǌe integrala I svodi se na reavaǌe integrala J , to se standarndo sprovodi smenom

u = 1− x2 ⇒ du = −2x dx⇒ x dx = −1

2
du

J =

∫ − 1
2 du√
u

= −1

2

∫
u− 1

2 du = −
√
u+ c = −

√
1− x2 + c

Konaqno, rexeǌe datog integrala je:

I0 =

∫
arcsinx dx = x arcsinx+

√
1− x2 + c.
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