
Integrali iracionalnih funkcija
Ovaj materijal se direktno nadovezuje na sadr�aj ve�bi i predavaǌa (to znaqi da prvo

treba prouqiti ve�be i predavaǌa).
Neophodno je znati
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Pritom �e se od studenata oqekivati da ove integrale, ukoliko ih koriste, ujedno i izvedu.
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Proxirivaǌem brojioca, polazni integral I rastavǉa se na slede�e integrale:
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Prvi integral, na osnovu (1), jednak je:∫ √
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Konaqno, rexeǌe polaznog integrala I, jednako je:
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Primena Metode Ostrogradskog bi podrazumevala da se za polazni integral pretpostavi
rexeǌe:
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i prona�u konstante A, B i k. Izvod leve i desne strane je:
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2. Rexiti neodre�eni integral:
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Iskoristimo sad prvo metod Ostrogradskog (posle toga sledi i rexeǌe na drugi naqin).
Ideja metoda je da se za polazni integral pretpostavi rexeǌe:
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Oznaqimo posledǌi integral sa J i uvedimo linearnu smenu x = t+
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Posle vra�aǌa smene u integral J , rexeǌe polaznog integrala I je:
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Drugi naqin da se uradi ovaj zadatak bi bio da se odmah uvede smena (isto kao i u
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Daǉe, postupamo na slede�i naqin:

2t2 + 7t+ 9√
5

4
− t2

=

2

(
t2 − 5

4
+

5

4

)
+ 7t+ 9√

5

4
− t2

=

2

(
t2 − 5

4

)
√

5

4
− t2

+

5

2
+ 7t+ 9√
5

4
− t2

=
2

√
5

4
− t2

2

√
5

4
− t2

+
7t+

23

2√
5

4
− t2

= 2

√
5

4
− t2 +

7t+
23

2√
5

4
− t2

.



Sledi
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Na osnovu (2) je
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Sada na isti naqin kao u prvom rexeǌu dobijamo
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Pokuxaj uvo�eǌa neke od Ojlerovih smena bi mogao biti tre�i naqin da se radi ovakav
zadatak. Npr., ako bi se uvela smena√
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odakle nakon kvadriraǌa dobijamo
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Dakle,

I =

∫ 6t4 − 10t3 + 25t2 − 18t+ 13

(t2 + 1)2

−t2 + t+ 1

t2 + 1

· 2 t
2 − t− 1

(t2 + 1)
2 dt

= −2
∫

6t4 − 10t3 + 25t2 − 18t+ 13

(t2 + 1)3
dt,

xto kao integral racionalne funkcije, ali nije bax pristupaqno za rexavaǌe. Stoga
Ojlerove qesto nije bax isplativo tek tako uvoditi.
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