MatemaTtuka 3 - OKTOOAPCKU POK
23.9.2017. — rpyma A

. Pemuru mudepennujanny jemmauuny 2xy”’ + 4y’ +y = x. Huje 3a0pameHo KOPUCTUTUA CMEHY
2(z) = y(a?).

. KnacuduroBaTy BEKTOPCKO mOJBE A= (ze®+e¥, xe¥+e* ye*+e*). Onpenurn Beros NOTEHIM]all
U arxo mocroju, kao u u3Bon norenuujana U y rauku M(1,—1,0) y upaBuy Bekropa ¥ =
(2,2,-1).

. Mzpauynaru marerpan [ /4 —xds, rne je s nyx AB c kpajesuma A(3,2,0) u B(0,1,1).

. Uspauynaru unrerpan [ . 2zydydz+y?dzdz, roe je ot ropma crpana mena komyca x?+y* =

2% uameby paBuu 2z =0u 2z = 1.

MatemaTuka 3 - OKTOOAPCKU POK
23.9.2017. — rpyna b

. Pemuru mupepennujanny jemmauuny 2xy”’ + vy + 3y = . Huje 3abpameHo KOPUCTATU CMEHY
z(x) = y(a?).

. Knacupurosatu Bekropcko nome A = (e*y+e?, e¥z+e”, e*x+e¥). Onpenuru Beros NOTEHI]al
U arxo mocroju, kao u u3Bon norennujana U y tauku M(—1,1,0) y npasuy Berropa ¥ =
(2,2,-1).

. zpauynaTu mHTErpas fs V4 — zds, rpe je s nysx AB ¢ kpajesuma A(0,2,3) u B(1,1,0).

. Uspauynaru unrerpan [[ . 2?dydz+2zydzdz, voe je o ropma crpana mena komyca 22 +y% =

2% wameby paBan 2 =0 u z = 1.

Kpartka pemema
HEe TBPIUM 1a Cy Ge3rpemiHa

. Axo je z(z) = y(2?), ouma je 2/(x) = 22y (2?) u 2" (x) = 42%y" (2?) + 2y (2?).

I'pyna A. Axo y jenmauunu 2xy” +y' +y = x 3amenumo x ca z2, nobujamo 2z2y" (22) +y'(2?) +
y(z?) = 2%, 1j. $2"(2) + 2(z) = 2%. To je can jemnaumna ca KOHCTAHTHUM KOe(UIN]eHTHMA
KOjy Basmma ymemo ma pemmmo: 2 (x) = Cjsin(v/2z) + Cocos(vV2r) m 2,(z) = 22 — 1, naxme
2(x) = 22— 1+Cy sin(v22)+Cy cos(v22). Hajsan, y(r) = 2(y/z) = 2—14+C cos v/2x+Cy sin /2.

Ipyna B. Y osom ciydajy jemsaumna mo z je 32”(z) + 3z(z) = 2. Tako Ha ncTn HauMH

nobujamo pememe y(z) = 2(y/x) = £ — § 4+ C; cos V6x + Cy sin V6.

. I'pyna B. Nmamo div A= e’y +eYz + e*xr u rot A= 0, na je oBO moTeHnujaJsHO ToJbe. Hoeros

norennujan U raga nocroju u Baxku grad U = A. Onmax 3aamo u u3Bon U y mpaBIily BEKTOpAa

¥: om jo 2930 = grad U(M) - & = AM) - 5 = (2 +1,L,e-1)- 1(2,2,-1) =13 —e+ 2).

v Gi [o]

Can mabumo n U. Ilomto je U, = ey + €%, mmamo U = [Uydx = e"y + e*z + f(y, z). Hame,
Uy =e"+ fy(y,2) = ¥z +€”, ma je f,(y,2) = ¥z, 1j. f(y,2) = [ fydy = €Yz + g(2) m onarne
U=e"y+e¥z+eYz+g(z). Canma je U, = e*z+e¥ + ¢'(z) = e*xr +¢e¥, ma je g = C = const u
U=e"y+eVz+eVz+C.

I'pyna A. Cinuno mobujamo div A=c"2+4 eV + e*y u rot A =0, nome A je moTeHIUjaSHO U

x z ou
U=eée"z+eVz+e*y, u 6(17 ) =13-e+12).

. I'pyna A. Ilpso napamerpusyjemo ny:x AB: ona je mara jemmaumnom A + ¢ - AL — (3,2,0) +
t(—=3,-1,1) = (3—3t,2—t,t). Cana jeds=+/2?+y?+22dt =+/1ldt mu /4 — 2 =+/1+ 3t, ma
je Tpaskenu muTerpaJs I = fol V14 3tv/11 dt #Z::l;lftt# @ f14 u2du = @ . %u3/2|‘11 = MT‘/H.

I'pyna B. Y omaocy Ha rpymy A, caMo Cy MecTa IPOMEH/bUBUX T U 2 3aMEHhEHA.



4. I'pyna B. Tlpojexkrmja mare mospmm ot ma ry-pasar je muck D{z? + y?> < 1}, a mopmaaa
Tako je TpaskeHM WHTErpaj jemHak

Ha 07 je I = (—zg,—2y,1) = (—\/ §+y2,—\/ é’ﬂﬂ,l).

I= ffD[CUQ(—\/ﬁ)‘F%Z/( \/i)

T=T COS . 1
y:Tsinf‘ mobujamo I = — [ r3dr fo (2 cos ¢ — cos® p)dp = 0.

+0-1]dedy = — [[, © fiyz dzdy. TlpenackoM Ha mojapHe

KOOPAMHATE

I'pyna A. 3amemena mecta x u y. Pesyarar je u opue 0.



