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1. Rexiti diferencijalnu jednaqinu y′′ + y′2 + 2xy′3 = e2yy′3 uz poqetne uslove y(0) = 0, y′(0) = 1. Nije
zabraǌeno koristiti smenu x = x(y).

2. Na�i vrednost parametra a za koju je vektorsko poǉe ~A = (x+y+z)a(4x−2y, 7x+y+3z, 6x+2z) potencijalno.
Za tu vrednost a odrediti izvod potencijala poǉa ~A u taqki M(1, 1, 1) u pravcu vektora (1, 4,−8).

3. Odrediti zapreminu dela elipsoida x2 + y2 + 3z2 6 9 datog uslovom 0 6 x 6 z.

4. Izraqunati povrxinski integral
∫∫
S
y2z dS, gde je S povrx z =

√
x2 + y2 ispod ravni z = 2.
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1. Rexiti diferencijalnu jednaqinu y′′ + y′2 + 2xy′3 = e2yy′3 uz poqetne uslove y(0) = 0, y′(0) = −1. Nije
zabraǌeno koristiti smenu x = x(y).

2. Na�i vrednost parametra a za koju je vektorsko poǉe ~A = (x+y+z)a(x+7y+3z, 4y−2x, 6y+2z) potencijalno.
Za tu vrednost a odrediti izvod potencijala poǉa ~A u taqki M(1, 1, 1) u pravcu vektora (4, 1,−8).

3. Odrediti zapreminu dela elipsoida x2 + y2 + 3z2 6 9 datog uslovom 0 6 y 6 z.

4. Izraqunati povrxinski integral
∫∫
S
x2z dS, gde je S povrx z =

√
x2 + y2 ispod ravni z = 2.

Kratka rexeǌa
ne tvrdim da su bezgrexna

1. Grupa A. Napiximo datu jednaqinu kao jednaqinu po x = x(y): kako je y′ = dy
dx = 1

dx/dy = 1
x′ i y′′ = d(y′)

dx =
d(1/x′)
dx = d(1/x′)

dy · (dxdy )
−1 = − x′′

x′2 · 1x′ = − x′′

x′3 , data jednaqina postaje − x′′

x′3 +
1
x′2 +

2x
x′3 = e2y

x′3 , tj. x′′−x′−2x = −e2y.
Homogeno rexeǌe ove jednaqine je xh(y) = C1e

2y + C2e
−y, a partikularno ima oblik xp(y) = Aye2y. Lako

nalazimo A = − 1
3 , te je x = xp + xh = (− 1

3y + C1)e
2y + C2e

−y.

Najzad, za x = 0 va�i y = 0, y′ = 1
x′ = 1, odakle dobijamo x(0) = C1 + C2 = 0 i x′(0) = 2C1 − 1

3 + C2 = 1.
Sledi C1 = 4

3 i C2 = − 4
3 , dakle x = 4−y

3 e2y − 4
3e
−y.

Grupa B. Opxte rexeǌe je isto: x = (− 1
3y + C1)e

2y + C2e
−y, a konaqno je x = − 2+y

3 e2y + 2
3e
−y.

2. Grupa B. Sliqan zadatak je bio u junu, vaǉda ste nauqili? Kako je rot ~A = (a+ 3)(x+ y + z)a · (−2,−1, 3),
xto je nula samo za a = −3, odgovor je a = −3. Daǉe, ako je U potencijal, ǌegov izvod u taqki M u
pravcu ~v = (4, 1,−8) je grad U(M) · ~v

|v|2 = ~A(M) · 19 (4, 1,−8) =
1

243 (10, 2, 8) · (4, 1,−8) = −
22
243 .

Grupa A. Ovde su x i y zamenili mesta, a odgovori su isti kao u grupi B.

3. Grupa A. Postavi�emo uopxtene sferne koordinate: x = 3r sin θ cosϕ, z =
√
3r sin θ sinϕ, y = 3r cos θ, pri

qemu je 0 6 r 6 1, 0 6 θ 6 π i 0 6 ϕ 6 2π. Zgodno je postaviti ih na ovaj naqin, jer tada uslov
0 6 x 6 z postaje jednostavan: 0 6

√
3 cosϕ 6 sinϕ, tj. π

3 6 ϕ 6 π
2 . Sada je zapremina V =

∫∫∫
V
dxdydz =

9
√
3
∫ 1

0
r2 dr

∫ π
0
sin θdθ

∫ π/2
π/3

dϕ = π
√
3.

Grupa B. Isto rexeǌe, samo x i y meǌaju mesta.

4. Grupa B. Imamo dS =
√
1+z′2x +z

′2
y =

√
1+(xz )

2+(yz )
2 dxdy =

√
2 dxdy, pa je I =

√
2
∫∫
S
x2

√
x2+y2 dxdy. Pre-

laskom na polarne koordinate {x = 2r cosϕ
y = 2r sinϕ} (0 6 r 6 1) dobijamo I = 2

√
2
∫ 1

0
r4 dr

∫ 2π

0
cos2 ϕ dϕ = 2π

√
2

5 .

Grupa A. Promenǉive x i y su zamenile mesta. Rexeǌe je isto.


