21.1.2015.

3. xosiokBujym n3 Maremarure 3 (cmene 4, 5 u 6)
I'pyna 1 - pemema

/ / / xdxdydz,
T

1. N3pauynaru

rme je
1<+ 9y +2°<16,2<0,y<0, 2>0, 2 <y}.

T ={(z,y,2):
Pememe. Hakon yBobema chepHux KOOpauHaTa

x = psinfcosp, y= psinfsinp, z= pcosb,

Tesio 1’ ce TpaHCPOpPMHUIIE Y TEIO
U = {(p,p,0): 1<p* <16, psinfcosp <0, psinfsing <0,
pcosf >0, psinfcosp < psinfsinp},

OIHOCHO, aKO uckopuctuMo p > 0 u sinf > 0 (jep je 0 < 0 < ), umamo

1<p<4, cosp <0, sing <0, cosf >0, cosp < sinp},

U={(p;p,0):
omakjge moOujaMo TpaHUIle
4 om =
p |1’ 90 |7'(‘4 Y 9 |02 :

Omrosapajyhu jakobujan je
J = p*siné.

Iame je

/// rdxdydz = /// psinf cos ¢ - p*sin Odpdfdp
T U
57

T 3 4
= / cOS cpdgo/ sin? 9d9/ pidp
™ 0 1

1« 255  255my/2
4 32



2. Nzpauynatn

//(1 + z)dS,

r

rae je I' komaunu meo moBpmm z = 2 + (/2% + y? KOju umcena MOBPII
2 .2 _
Ty =y. 5
z x
Pememe. U3 jemnauune kouyca z = 2+ /2% + y? cinenqu — =

3x ,/x2—|-y2

0z Y )
U — = —————, TIa je HAaKOH cpebhuBama

oy 2442

02\ ° 0z
dS =1+ (=) + dxdy—\/_dxdy
ox 8y

I = //1+zd8 //1+2+\/m ) - V2dzdy
= f//3+\/mczxdy,

Hame je

YyMe CMO TPasKeHM MOBPIIMHCKU MHTErPAJ IIPBE BPCTE CBEJIN HA IBO-
CcTpyku uHTEerpaJ mo oonactu G, npu yemy G IpencTaBsba IPOjEKIN]jy
nospumm I' va O,, paBan. 3ampaBo, TO je 00JacT

G: 2+ <.

Hakon yBobema mosmapHuUXx KOOpAMHATA

T =pcosy, y=psing,

obnact G ce Tparchopmuire y 06JIacT

D: p* < psing,

OOHOCHO, TTomTO je p > 0,

D: p<sinep.
Opasne cienu

|sm<p

p I, el



(rkako je p > 0 u p < sinp, To Mopa 6utu siny > 0). Omarosapajyhu
jakobujaH je

J =p.

Hamwe numamo

I = \/5//(3+p)-pdsodp:\/§/Oﬂds0/:iw(3p+p2)dp

g

1— 2 1 [
= V2 —/ ﬂd /(1—008290)sin<pd<,0
2/, 2 T3

(27 +16)V2
B 36 '

3. Ilpumenom CTokcOoBe GopMysie M3pAUYHATU HUPKYJIANUA]Y BEKTOD-
CKOT II0Jba

A=(z—yz—2y—1)

Ny JuHUje mpeceka mospmm 22 +y? =1 u 2+ 2z = 1, y TO3UTUBHOM
cMepy IOCMATPAHO Ca MO3UTHUBHOT mesa z-oce (z > 2015).
Pememe. Tpaxkeny nupkyaanujy padyHaMo Kao



Lo(A) = ﬁ(z—y)dwu—z)dw(y_@dz:{
dydz dzd:p dxdy

- /s a
N o 8y 0z

z2—Yy T—2 Yy—x

_ // (a—y(y—x) - %@;-@) dydz
(=)= =) )

# (et =2 = 5t =) ) dody
= // (14+1)dydz — (-1 —1)dzdz + (1 + 1) dady

Stoksova }

formula

= 2 // dydz + dzdx + dxdy,

roe je ca C o3HaUeHaA eJUICA KOja Ce HaJa3u y MPEeceKy IINHIPA
22 +y*=1u pasEu = + z = 1, 1ok je ' mospm omebherna emumcom C.
3060T TO3UTUBHE OPUjEHTAIje TOCMATPAHO Ca MO3UTUBHOL HeJia 2-0Ce
OMpaMo UMIIUIUTHU OOJVK jeqHaumHe x + 2z = 1 Tako na 2 uMa IO3U-
TUBaH MPEI3HAK:

F(z,y,z)=x4+2z—1=0.
OmaBue je BEKTOp HOpMaJe
OF OF OF
_): _— — — — 101
" (ax’ay’az) (1,0,1),

IOK je Je IMHWYHU BEKTOP HOpMaJe

oo (Lo (1,0.1)

7 VIZ+ 02412 V2

LC(*)ZQ// (1,1,1)dS = 2 1,1,1dS—2\/_//dS




0 0
I/I3z:1—xcnem/1—z:—1n—Z:0, ma je

ox oy

A 02\ 2
dS =1+ (=) + (=) dedy = V2dzdy,
ox dy

OJaKJe cJjenun

Lo(A) = 2\/5// V2drdy = 4// dxdy = 4P(G),

rae je G mpojeknuja nospmm I ma O, paBan. Y 0OBOM 3aIaTKy TO je
yHYTpammnocT (yrbydyjyhu u rpanuiy) KpysKHALE

G: 2?+° <1,

na je P(G) noBpummaa Kpyra

oJakKJe CJieou



3. xonokBujym n3 Maremaruke 3 (cMmere 4, 5 u 6) 21.1.2015.

I'pymna 2 - pemema

/ / / ydxdydz,
T

1. N3pauynarnu

rue je

T={(r,y,2): 4<2a®+y*+22°<9,2<0,y<0, 2<0, z >y}.

Pememe. OBaj 3amarak ce pemaBa aHajJoraso 1. 3amartky rpyme 1. Ha

Kpajy ce mobuja
65m/2
///ydxdydz =—"35
T

//(1 ~ 2)dS,

T

2. Uspauynatn

rae je I' komaunu meo moBpmm z = 2 — (/x? + y? KOju umcena MOBPII
2 +y? =1,

Pememe. OBaj 3amarak ce pemaBa aHaJorao 2. 3amatky rpyme 1. Ha
Kpajy ce mobmja

(16 — 97)Vv/2
1—2)dS = ———.
[fo-ms-e2
r
3. IIpumenom CTokcoBe GopMmysie M3paUyHATU MUPKYIAIUA]Y BEKTOD-
CKOI' TIOJba
A= (y—z,z—z,0—y)
mys muHUje mpeceka mospmu 72 +y? = 1 u y + 2 = 1, y TO3UTUBHOM
cMepy MOCMATPaHO Ca MO3UTUBHOTr mesa z-oce (z > 2015).
Pememe. OBaj 3amarak ce pemaBa aHaJoOruHo 3. 3amaTtky rpyme 1. Ha
Kpajy ce mobuja

-,

Lc(A) = —4m.



