MaremaTuka 3 - TMCMEHU €0 WMCIUTA 9.2.2014.
I'pyna 1 - pemena

1. OnpemuTu TapTUKYJIAPHO PEIIeHe CUCTEMA

d
d—§+2:17—|—y—sint:0

d
d—:i—4$—2y—cost:O

KOj€e UCIYHaBa yCJIO0Be
z(0)=1, y(0)=0.
Pememe. 3anummMo gaTtm CUCTEM Kao

T+ 2x+y—sint =0
y—4xr — 2y —cost = 0.

Hupepennmupamem npBe jeqHauynee no t moodumjamo

T+2x+y—cost =0,

OIOHOCHO, KaJa M3Pa3uMO T U U3 MOJA3HUX jeTHAUUHA,

T+ 2(—2x —y +sint) + (4x + 2y + cost) — cost = 0,

OoJakJe je

T = —2sint.

Hakon npBe uHTerpanuje ciaenu

T =2cost+ ¢y,

a HAKOH ApYyre WMHTerpanuje nobujamo

xr = 2sint 4 ¢t + co.

Axo u3 IpBe je,Z[HaLII/IHe IIOJIa3HOT CHUCTEMa U3PaA3NUMO Yy MMaMO

Yy = —2 — 2x + sint,

ONHOCHO, TOCJIe 3aM€eHe T U T,
y = —3sint —2cost — (2t + 1)c; — 2c¢s.
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Y BpIITaBamEM yCJIOBA

z(0)=1, y(0)=0,
y IPETXOAHO NOOUjEHO OIIITE PEIleHhe CUCTEMA
T =2sint + cit + ¢y
y = —3sint —2cost — (2t + 1)c; — 2¢,

nobujaMo CUCTEM

yuje je pememe

Cc1 = —4, Cy = 1.

3aMeHOM NOOUjeHUX ¢; U Cy y OIIITE PEeNIeHhe MOJA3UMO T0 TParKeHOT
apTUKYJIAPHOT pelleHa

T =2sint — 4t + 1

y = —3sint — 2cost + 8t + 2.

2. OpmpenuTtu AWBEPTEHNIU]Y, POTOP U BEKTOPCKE JWHUjE€ BEKTOPCKE
¢yHKIUjE

r? (z?+:cl§),

rIe je r MHTeH3UTEeT BEKTOPa MOJIOKAja T MPOU3BOJLHE TadKe y IIPO-

CTODY.
Pememe. Kako OucMmo onpennny ouBepreHINjy HaTe BEKTOPCKE (YHK-

1je UCKOPUCTUMO

div <7°2 (z;+xg>> = gradr? - (z?+xl€> + r? div (z?+9c/2) .

O npenuvo mpBO

gradr? = (%(xz +y'+27), (%(:v? +y'+2), %(ﬁ +y'+ 22))

= (2z,2y,2z) = 2(x,y,2) = 27,



a 3aTVM

div(zf—ka:l;) = V. (z?+xl§) = (2 83’2) - (2,0,)

Ha ocmoBy mperxonsOT je

3a oapebuBame poTropa KOPUCTUMO

rot (7"2 (zﬂ—xl%)) = graudr2 X <z;+:1:/2> +r?rot (z?+xl§) .

Osne je

i ]k
rot(z?+xl§) = V x (z;—i—xlg>z % (93 aﬁ

na je maJsbe

8w T

o wy

i
rot <r2 <z?+a:k>> = 2% (z?+xk’> 120 =2z
z

= 2 (xy7+ (22 —2?) ] — yzE) .
Bexrtopcre nuamMje onpebyjemo m3 onrosapajyher cucrema mudepen-

I1jaJTHUX jeTHAUNHA Y CUMETPUYHOM OOJIUKY

dm_@_dz

r2z 0 r2z’
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OJHOCHO

Ha mpuwmep, y jemnarkoctu

dr _ dy
2 0

je mMeHmJAaIl y Pa3jOMKY ca necHe cTpane jemnak 0, ma m Opojuar
Mopa butu jennak (), OMHOCHO

dy =0,
OJlaKJIe Cienu

C1 =Y.
W3 jemmakocTu

dr  dz

z x

MaMO

rdr = zdz,

omakKjIe HAKOH MHTerpaluje nooumjamo

CQZZL‘Q—ZQ.

Ilakiyie, BEKTOPCKE JIMHUjE NAaTe BEKTOPCKE (YHKIUjEe CYy

1 =Y, 02:$2—22.

3. N3pauyHaTn KPpUBOJIUHU]CKN WHTET PAJ

]4 2a® + ) de + (z +y)? dy,
C

rae je C tpoyrao ca remennma A(2,0), B(1,2), C(1,1).
Pememe. Baxn



I = 7{ 2(z% + y*)dz + (z +y)’dy = { gg;ﬁ?iz }

()
_ é/(2w+2y—4y)d:pdy:24/(x_y)dxdy7

rae je G obaact omebhena rpoyriom C. Kako je y = 2(2—x) jennauuna
npase Kpo3 tauke A u B, a y = 2 — r jemHauyuHa npase Kpo3 Tauke A

u C, 10 cy rpamume |5, y|2(2 ?) ma je

ool [ [

1'3 ./L'2
= 5 16 —12)dx = |—Hh— + 16— — 12
/1 (—52” + 162 ) { 3 + 5 x}

2(2—x)

2—x
2

1

4. VM3pauyHaTu 3ampeMuHy Teia

x? 2\% 2
T:{(a:,y,z): (Z+y2+§> §§}

Pememe. TpaskeHny 3anpeMuHy paduyyHamMo Kao

- /T || asiya-

[IpenackoMm Ha yommTeHe cepHE KOODIAVWHATE

x =2psinfcosp, y=psinfsiny, z=3pcosh,

TEJIO

TPaHCHOPMUIIEMO Yy TeJIO

OJHOCHO

dx



U: p < +/sinfcosp,

3 T
omakie mobujamMo rpaHuie p |, simfcose |7_r/73/2, 6|y (xkako je p > 0 m

p < +/sinf cos p, mopa butu u v/sinf cosp > 0, ogrHOCHO Sin#cosp > 0,
a xako je sinf > 0 (jep # € (0,7)), 1O je cosp > 0, OmHOCHO ¢ €

(—7w/2,7/2)). Jakobujanm je J =2-3- p*sinf = 6p?sinf. Hame je

3 T J/sinfcos
V = /// 6p° sin9dpdg0d9:6/ d(p/ Sin@dﬁ/ p2dp
- 0 0
U

jus T 3
_ : : P
= 6/ dgo/o sm@{g]
:2/

Ysinbcos p
do

0

[NERNTE

cosgpdgo/ sin’ df = 2-2~g: 2.
0
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MaremaTuka 3 - TMCMEHU €0 WMCIUTA 9.2.2015.
I'pyna 2 - pemena

1. OnpemuTu TaApTUKYJIAPHO PEIIEHE CUCTEMA

E—Qx—ély—cost:()

d
d—?j+x+2y—sint:0

KOje MCIyHhaBa YCJIOBE
2(0) =0, y(0)=1.

Pememe. Y oBOM 3amaTKy maT je UCTU CUCTEM Kao y 1. 3adaTKy rpyme
1, ¢ Tum mTO Cy 3amemeHe yJyore r m y. 1pakeHO MapTUKYJIAPHO
peleme je

r = —3sint — 2cost+ 8 + 2

y=2sint — 4t + 1.

2. OpmpenuTu AUBEPTEHNU]Y, POTOP U BEKTOPCKE JWHUjE€ BEKTOPCKE
¢$yHKIUjE

2 = 7.
r (z J+y k;) ,
re je r MHTEH3UTET BEKTOpa MOJIo¥Kaja I° MPOU3BOJHHE TAUKE Y IIPO-

CTODY.
Pememe. OgBaj 3amarak ce permasa aHAJOTHO 2. 3aaaTkKy rpymne 1.

Ilobuja ce muBeprenmnumja

div <r2 <zj+ y%)) = 4yz,
poTop
rot <r2 <y;+ xj)) =2 ((y2 — ) i—ayj+ :CZE) ,
U BEKTOPCKE JIMHUjE
Ch =, 02:y2—22.

3. V3pauyHaTty KpUBOJIVHN)CKI WHTETPAJ

7{ 2(x% +y?) dr + (z + y)? dy,
c
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rae je C' tpoyrao ca temennma A(1,0), B(2,1), C(2,2).
Pememe. OsBaj 3amartak ce pemaBa aHAJOTHO 3. 3amaTkKy rpyme 1.
Ilobuja ce

2
24y dot oty dy =
C

4. V3pauyHaTtu 3aIpeMUHY TeJa

2 2 2
T = {(x,y,z): (%+?/Z+22> S%}

Pememe. OBaj 3amarak ce pemasa anajgoraso 4. 3amartky rpyme 1.
Iobuja ce

V = 2.



